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VVlLLEBRORDI SNELLII R. R 

CYCLOMETRICVS, 

De circuli dimenfione fecundum Logifta- 
rum abacos, & ad Mechanicem accuratif. 
firna-, atque omnium parabilifsima. 

..... . . . . ,'. " .. .. n 

Biufdemque ufkr in quarumhbet adfcriptarum 
inventione longe elegantijfimus , &* 
quiaem ex ratwne diametri ad 
^Ju^tperipberiamdata. 




In V. CL. 

e^V^ ttit^i 6\ ~D l S NElL t E" 
• Libmm 

- 3 i j Dfe[ qmdratura drculi 

Petrys Cvnivs I. C. 

QVadrationem firufulofitm cireuli> 
D^atura ferre quam potettfid abdito 
Tegit recefiu^nulltu edtdit dies r v 
Nec edet unquam. Tanta nvtfinfiiti* 
^Mortale pndem daninat atienet genus* \ 
\ Sediila laus eU interim pulcherrima 

TJuc tendere ujque^quo poteH mens progredL 
Id primus orbt Snelliusprxftat rneus, 
Inufitatis aufibus poBquam^vias >, 
, Emenfusomnes terminum fiienfm 




efixtt hominum, quemprittsnecadfequi 
^Mens ulla potuit^necpotefi excedere, , 
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ILLVSTRISSIMO PRINCIPI 

M a v r i c i o Principi A uraico , Comiti ISfaJfo- 
*vU y Cattimoelibocorunu,Moerfi, Vianda, 
Diet^a,Linga,Bur£,LeerJdmd: Marchitmi 
Vera, Vlifiinga: Dominofg BarmiBreda, 
Crava , regionis Cuyck, Die&*, (jrimberga, 
ArUi,No^eroij 3 S.Viti,DaeJhurgi,HerBaU 
U^c. Hereditario Vice-ComitiAnWvei- 
pU& VeContionis : Proviricidrum Fcsdera- 
tarum 'Belgij (jubernatori , earundem^ Ar- 

. M&rategOy&ArchithalaJfogerieralb&c. 

Illvstrissime PnlNCEP S) 



jVantus humano generi fit mmxxii imrir 
iQ|^cognitionis & (cientia?, vcliiKlcmanife- 
^^(lum fit,quod ad rerumfubmifTiirurum in- 
vcftigationem hominum naturanullo emoluinento 
invitatarapiatur: Et quemadmodumid in optima 
quaque indole maxime apparet j ita merito ab illo 
Philofophorum Homero beatusceiam is judicatur, 
cui vcl in (ene&ute contigcrit , ucfapientiam & ve- 
ras opiniones aflequi poflic. Natura quidem certe 
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animu Jenfibu« Srfiavit adre&percipiendas idbneis». 
fed tamen eofdem tantis difficultatibus oblepfit, ut 
ad verum pervidendum non tam vita* brevitas (etfi 
eam quoque viri fiimmi caufentur ) (ed viforum 
^athbiguitas&fallaciamaxime impcdimentofint,& 
. aliovorfum a Vero abducan t. Id cum creberrime in 
rebus naturalibus ufu veniat,ut lufunatura* vario &: 
multiplici mdagantis induftria fruftra fit : idem ta- 
men profecto ubivis in-alijs artibus, vbipaullum a 
confiietis abierisomnes utique experimur. Nam & 
illae ipfae artes, qua* cogitationcm a fenfibus fubdu- 
cunt, & in recondito & fubtili mentis jfacrarro tran- 
figuntur, quamvis ca*teris puriores ,&c minus elc- 
mentari £ece contaminata: vidcantur, fuas tamen 
Jiabentdifficultates inexpKcabiles, inquibuspluri- 
mi non tantu oleum & operam perdunt, tanquam 
£ hic £uatirociniaponcrent:{ed nominis quoquc& 
exiftimarionis naufragium faciunr. Ec ne longius 
difcedam ifta ipfa quam nunc in manibus habemus 
circuli quadraturaargumentonobis fi t:fcopulusin- 
quamiftetotnaufragijs infamis ; ad quem viri no- 
minis fama & do&tina ccleberrimi , tanquam in 
brevia & faxa tempeftate quadam abrepti, mifere 
adha*ferunt: quorum exiftimatioru non eodcrogar- 
mm,modd;nefamiliamjducant. Nocet enim plurir 
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mura cum falfe rei gravis au&or extitit. Poteram 
equidem & ego tantorum virorum exemplis ab in- 
ftitutodeterreri; cum hacin parte, Archimcdeexce- 
pto 5 nihil cuiquam cx voto fuccefliflet, nedum ut il- 
lius ihduftriam quilquam fupcraviflet. Sed enim 
dum honefto^otio me obledto , Iibuit etiam hic ali- 
quid conari , & in re ardua atque difHcili fucceflum 
expcriri. Et cum epichirema ipfum parrim demon- 
ftratiqnibus farmaviflem , partim etiam calculi ra- 
tiocinio comprobaviflem, laborem quoque ifta o- 
peradignum fumpfifle vifus mihi fum.Nam & limi- 
tds drculi perimctro ( quod omnino palmarium vi- 
debatur)circumpo(ui,& eofdem Arc.himedaeis non 
paulb arctiores conftitui. Quamenim rationem di- 
metientis ad fuam circumferentiam ille a nonagin- 
tafcxangulo aflcquitur,eandem ego inde a fexangu- 
lo exhibeo. Quos ille ex uno {crupuIoexhibct,iftos 
jego inde in uno gradu etiam fupero. Atqueifto in 
infinitum proeeflu fempcr notarum in diametro af- 
fumptarum femifle ipfum anteverto: quod etfi for- 
(an meriro haud contemnendum videatur > cum 
nune demunuot exa&is feculis novi , & Archime- 
dseis anguftiores limites fint inventi.Nontamen un- 
quam me tantopere ha:cipIares obleclraviflet, aut 
inventi dulcedine deliniviflet : nifi ufus qui inde 
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derivatur ubcrrimus & jucundiffimus voto atque 
fpeiconcepta: refpondiflct. Ut enim mechanica fa- 
«Stionis commoda hic omittam , illud utique haud 
* tquaquam afpcrnandum cxiftimo, quod anguli dati 
trianguli abfque ullo triangularium canonum ufii 
adeo accurate hinc explicentur , quam pcr ipfos ca- 
>.nones,& perfa?pe quidem haud operofius quoque: 
quod pr*etercainfcripta:cujulcunquc datae periphe- 
riae hinctam accurace inveniantur , quam erit ratio 
diametri ad fuam peripheriam <data , aliaque quae 
nunc non recenieo.Vereor ne quibufdam portenta 
loqui,& fupra fidem dicere aliquid videar.Seddicl;is 
fidcm res ipla facict. Obitcr tantum,Princeps Illu- 
Xtriflime,hujus noftri fundi utilitatem indicavi,ut (i 
iftapolito limatoque tuo judicio probentur,nullius 
deinceps cenfuram aut notam pertimefcant. Nequc 
tantilla operis exilitatc autmole deterritus/cd con- 
tra utilitate potius inftigatus T. C. hoc conlecrare 
nonfum vcritus.Etquidem tanto majore fiducia,& 
ipe certiore:quanto omnes totretro{cculis,nonmi- 
nus belli gloria, quam mathematum divinacogni- 
tione longe antecellis. Ut, quod illj votis optavifle, 
& fabulis confi&is poft ventutis perfuadcre conati 
funt , id divinitus a fupremo numineT. C. concef- 
fiim, & cumulate tributura videatur. Cumigitur 
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artes ift* tatato in pretio apud te fint, Princeps Illu- 
ftrilllme,ut, flve bellicum Mars increpuit, hasfem- 
per tecum medijs in prxlijs & urbium cxpugnatio- 
nibus verfentur & perno&eat : five bellici animo- 
rum motus pace reddita confedennt , ad omnium 
utilitatem, ornatum, totiufque reipublicae <66$m» £ 
te verfari & tradari gaudeant. Neras fuerit dubita- 
re noftram iftam &$ni*i(**, cum fit animi venerantis 
cultus , T.C. minus gratam fore; quas* utabomni- 
bus & patriar, & vcrse libertatis amantibus T.C.de- 
betur,ita quoquenoftram. 

' Hancjtnetemporacircum 
Inter^viUrices hederam tibiferjtere UurL » 

Quodfummis votis obnixe contendit 

TtutCelJttudini 

addidiffimus 
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Le&ori benevolo. 



OBquam Mmhe/ts ex JEgypto in Graciam 
traieat Tythagora i$ Thalete faSii adeo au- 
(fttcati ducibus , confeHim omnes Philofipho- 
rttm diatrtb* mirabih tam praclar* artis 
amore incenfi fiagrarunt ; ut fumma contentione novorum 
epichirematum inventionibus certatum fit: Dum alij ad 
coeli €^ fiderummotus ^filifque converfiones, & illa qu&in 
<vulgus plaufum rnereri y & majoremhominum mtitaopor- 
tunitatem allatura njidebantur firutanda animum adji^ 
ciunt: alij ^uero ady&pp\%luu§wu.** utiHam <-uelorna- 
rent, nselaugerent , njelplanioreZj? commodiore nviade- 
monHratam in <~vulgus efferrent > incubuerunt. in quibus 
multa fiitu jucunda, ufu non utilia filum > fid neceffaria 
quoque eruerniit. Et reliqua qmdem cum beUeatque ex vo- 
to procederent , ita maximis accefftonibus hanc ipfam 
fcieritiam quotidieamplificarent , duo fiopuli in hoc Oceano 
tUuobjeBifunt^quibus tanquam e yortice ^vix^ac nevix 
quidem quifquam fine nominis atque*exiHimationis fu& 
jafituraexpltcare fi potuit y ubifimel horum cupiditateim- 
plicati & amore irrettti iftis adhdeferant. Cubiinquam du- 
pltcatio, & circuli quadratura. Sed iUa tamen aliquoufque 
proce]fit> f$ quam pernaturam potuita fummus ^vim lu- 
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cemaccepit', ifiius autem innyefiigatio publicatio adeo 
infortunata fuis auttorihus accidit y ut lepidijfimus Comicus 
fub Metonis nominebanc traducere f atque eandem a jitbti- 
lijfima Cjeometrica tbeoria 3 ad infimum mechanica ephar- 
mofeos jubfiUium &prdgmatiam detrudere nonfit *veri- 
tus , hts ^verbit : 

Atque ita nobiliffimumproblemacomico profeenio ludi- 
brium debuityob infelices multorum \p<fj$oy&q>Ucf , qui fua 
extfitmationis naufiagium bic feceruntfdum aha atque alia 
uia ad ejus invefiigationem involare conantur. Eodem 
enim fere tempore banc incudem tuditaruntBryfe , Anti- 
fho^HippocratesChiuSjDinofiratus Sudoxiaudttor. Me- 
nechmifiater» & alijpraterea innumerabtles, quorumno- 
tnina O 4 infelices conatus ipfa hnginqui temporis yetufias 
obliteravtt» quosfpnon Hamaustf indeArchimedes, hof 
queficutiAppoloniusTergaus, Vbilo Gaditanus^ Clau- 
. dtus Ttolomaus exceperunt. Neque ullo adeofeculo ab hu- 
jusrei inquifitione tem peratum . tArabesquoquehuccuram 
fuam rverterunt »• t£ res eadem patrum acnotfra memo- 
ria plurimos exercuit. Libet igitur majomeyidentia caufe 
ffeudographiam a veritate dijj>ungere> & eosqui regt4 
grajfati funt njta , abiUis qui in dtverticuh oberravcrunt 
feqretan > ut noHri laborts utilitas iHa comparatione cla- 
J * * -** rius 
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rius elucefiat* lAtque ideo rem ipfam altius paulo arceffire 
fuerit opera pretium. 

Veteres illi U «V w cUgoy &u'<igc f wcuSeiu^ tA^AWrtf Cfeo* 
metricorum problematum materiem prout folutioni apta efi 
fit & accommodata, ka trifariamdifiinxerunt , in plana y 
folsda f$ linearia.Ad?tana entm ea omnia referebant qu<t 
linearum reSiarum duHu\ y aut mculicircumfcrentia exfli* 
cantur : cujufinodi funt ea,qu* primis elementis , aut inde 
eddem firie deriyatd faftione expediuntur > hocefi 9 qua d 
conflituta wxidd perctrcinum & regulam fuum effetium 
firtiuntur. Nam O* reUa & circulus in plano \ tanquam 
in fuogenuino filo primum defignantur. Secundum autem 
genus quod folxdum ^uocantJUam fiUdorum doBrinam re- 
quirity quam Plato primus attigijfi putatur: certeetus dtfi 
ficultatem, & obfiuritatem nonfimel tnculcat, ejufque ra~ 
tiones minus exflicatax in librts de repubiica quiritatur? 

Nec enim d qupquam nifi ficretioribusmathematum facris 
initiato pervideri aut inteUigi queunt. Btenimideo plus 
habtnt difficukatis^ quodcffeftum fuum firtianiur a Uneik 
e corjporum filidorum y utfote coni &* cylindrifiSiione ortis$ 
unde & linea filid* njocantur > qua inBigante primum 
*Platone y certatim pofiea f£ magno fiudio d *viris fummis 
excultafuerunt. Tcrtium uero & ultimum genus tumde- 
mum adhiberi f$ fiequentari folet^ cum ex antecedentibus 
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bcis ad propofiti fiUttionem nihil ajferri poterit,aut expU- 
catio nimis operofa, f$ minus erit catboUca. Nam hic Une* 
ajfumuntur , qua nonquidem ex ulla corporum ficlione,fid 
ex duarum Unearuminuna fuperficie fifi interficantium 
motu d communis feftionis ue&igio delineantur. Prout 
autem horum motuum eruni uarU 0* intricau leges , & 
ipfis pratereafuperficies varia, ita i/arietas harum tfper- 
plexa defignatio multiplex erit &* <-yaria qua in re muU 
ti njeterum ingenium fiuum potius ostentarunt , quam ut 
hinc ufum ullum oportunum etiam fitmmo conatu exprime- 
re potuerint. Credo adharum contemplationem ah ipfa na- 
tttra invitatos,qu* iHiufimodihelicibus uhique ludtt,etiam 
fuas curas & cogitationes huc <verti]fi. Jnde , opinor , fa~ 
flum, uttBt qui ctrculum 3fanf*o***us quadrare animum 
induxifient,cum T/iderent nullum hiclocum proportioni efie 
aut fimiUtudinhalij ad i(pa,ffio<n¥,alij adufut^o-fuv^alij de- 
nique ad heUcas confugerent. EB enim t$#£ftaQs Utculen- 
tijjtmum Geometrica fuppeUeBitis inflrumentum , fuis ta- 
men Umitibus dtUgentifjime coercenda , ne quo H r veritate 
abeat diverja lubrica enim eft, atquehos qui ipfa fvioUnter 
utuntur , aut fidentur abutuntur in profundijfimum erro- 
rum barathrum agit pracipites.Et quiamentefila conftant 
hac facra,contra eos 3 qui rebus phyficss atque corporeis eam 
admifeent merito dicam inttitueret Dhintts Plato^quippe 
ftufitl(/ccf iirus r oiruftetTM q£i vctjruv "^nJi^mc^etis 
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& *}oW, ««» Cjeometriahoc paBo a rebus incorpo* 
reis* & nudisanimi conceptibus nimiUimpure ad fenfuum 
arbitrium traducatur. Tblis utique eH mechanica circuU 
cujufque reyolutioy donec ad idem peripheria puncium re~ 
cUrrat } mde circumdUci occeperdt$quaiIludquidem arguit^ 
t*> tanquam oh oculos ponit>re£tam aliquam Uneam ctrcuU 
perimetro reyera aqualem exhiberi pofie ficui yap W tf ^v* 

eiidCQeict* iw t5 § xJxAtf v&QtQeltt ar&s xfovcg tfi fyjvfyw* 
aitButocius* eAt,quifkam ideo qu<zfi ex i&arevolutione 
tqualitatem definiet? qms circulum tmquam Syfiphiali- 
quod faxum njofoet &revofoet, y ut ex opere mechanico 
Qeometricam f$ ^U^lfk^veritatemeruat ? nifi quiin* 
certiormultovelit ejfe, quam fuerat dudum > & fui nominis 
atqueexiHimationis fua fitomnino prodigus. Jjhtamobrem 
etfi illudjam inde abinitio hauddijficulterejpt notatum 
animadverfum^circulum aquari trianguIo,cujus bafis peri- 
pheri^akitudo autemeiufdem radio efet tqualtss omnes 
l/uc fuam curam fludiumque yerterunt> ut reSiam lineam 
cum circuli circumferentia paria faciente nobis exhiberent: 
ita enim reBiUncum ejufilem areatquale dari pofieneme 
dubitabat. Cumque hac mechanica revolutione nibilum ad 
iHtm squaUtatem profici apud famores conBaret> ideo aU 
tmomniafibirepetenddcenfi^unt.Feiiivienimt^Upidi 
ilUhomineSy qui ad hancrevolutionemperpetmprovocant 9 
pfofeBb de cetno hauriunt , neque plus oper* aut induttri* 

huc 
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huc contulerunt, quam auriga autcijarijfeient, quiaffidu^ 
ambitum rotarum fubjeffia orbita tyafftu&Q i & tSiorum 
profanitas a facratijfmis geometria adytis longtffime eft 
arunda,(um i inquam > ludicrum iUudnimis lubrtcum virts 
perfjiicacibus ajidereturj ideo poUquam hac non ficcederet 
aliafibiviatentandum rati^utreUtlineum dato circulo ex- 
biberent aquale. Bryfe quidem ajfumpto quadrato interin- 
firiptum& circumfiriptum quadratum proportione medio. 
tAtqui i&ud offangulo ineundem circuluminfcripto aqua- 
tur,&> ideo circulo dafominusefi.J^uia inter figuras or- 
dinatas & fimiles eidemcirculoadfcriptas, infcripta 
duplo laterum numero media proportionalis eft. 
Itahic voTfafusinijfe (quodajunt) herbaoppreJJus s poItea 
in manifefitorem vtftazto-pfo erupit. Ethicalijquidemeper- 
petua peripheriarum btfe&ione 3 tanquam minutali aliquo 
reftam datocirculo bene Geometrice aqualem exhiberiftnc 
arbitrati.Hocenim Antipho fecutus e& } qui hac continuata 
fiStione eo putavitperveniri y ut figmentum noviffimum fua 
fubtenfk tandem aquaretur. Sed hujus alogtHia &* $6- 
poftmodu a Leontio* Tbeudio & vetertbus &ix{vm\9 
oppofitfu efi murus aheneus , theorema iOudlonge elega#ttfi 
fimum, Rectam quamcumqueduo quaelibctperi- 
pheria? pundta conneclrentcm cadere intra circu- 
lum.Z» eo igitur haud leviter halluci»tttus 9 quod r awtyyve 
vero proximum pro ipfe*vero afiumpjerit ,• catera haud 

** 3 omnim 
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omnino afjjernandus : Nam alijroccafionem prabuit hmc 
Ti[utX<r(io¥ ita temperandi,ut indefigurarum adfiriptionem 
intra zT extra circulum huic fini oportunam adhiberentiUt 
hocjaltem paUo fugacem i$ labilem rotundi naturam in- 
trahos limites coercerent Concluderentque, quod primus fe~ 
cft> certe omnium primusprodidit df/^iM^ , oceUus 
iUe , O* ^Mathematum delicia tArchimedes Syracufanus. 
Cumenim ad accuratam peripheria inventionem nuUa efi 
Jent e proportione aut fimilitudine^veBigia in promptu 3 & 
tamen nihilominus constaret circuli circumferentiam inter 
infiripti & ' circumfiripti polygoni ambitum quantitate ejfi 
intermediam t docuitqm ratione infiribifojfit pofygonum 
quaniumhbet continuata bifettwne , O* praterea circum- 
Jcribi : atque itd interhorum laterum magnitudines peri- 
pheriam circuii, ianquam circumpofitis limitibus, circum- 
fcripfit : non dutem definhit mediam, ut perperdm IBryfe $ 
nequefubtenfas infiriptis <equari } ut tAntipho.Hanc itaque- 
ruiam quicumque fiquitur nufquam ciueritate defletlet. 
"Et propterea islamquadraturamlimatijfime olimexpolt- 
yerunt , atque Jubtibjfimo epilogifino ad multas mynadun» 
myriadas produxerunt. JMagnus iUe cApoUonius Pergaus 
&* Thiio GaditanusJ recentioribus etia viri JummiVran- 
cifius Vieta <&* tAdrianusRomanus, quorum omniumac» 
curatam ditigentiam longe Juperavit Lstdoipbus cL Ceulen, 
logifia fubtilis, ^uamobrem drcbimcdaa ratio non a* filia 

nume- 
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numeris ,fed etiam geometricis demohslrationum monimi- 
btu bene accurateadverfusomnesinfultusmunita, ab omni 
antiquitate approbata, laudata & exprejfa esl. Hic igttur 
- Lydius vere lapis^ regula Lefbia efto, adquam omnium 
inventa fint exigenda : ut quantum ab hoc examine ablu- 
dunt , tantundem eofdem a veritate diverfes abire certum 
fk.Eamque adeo vel felam ob caujom,novo$ iftos quadra* 
tores perpetuo Jibi habuit infeslos. Cum enim H ^vero longe 
abirent diverji y 0* ideo quoque cum iflo Jibi minus conve- 
nire cernerenf, hos tot retro fecuUs rei Quadratari* Jacros 
limites convetfereconatiJuntyUtnulus repagulis coercitiva- 
go curfe & tapfentevesligio impune oberrare pojfent. Et 
tum demum fe triumphare crederent, cum, 6t<rmaia Arcbi- 
medi obloquerentur aut malcdkerent , cujus inventum ta- 
mcn a quoquam temeraria audacia pUicitari aut conveUi 
nequaquam eft ferendum. Atque ifta prima eft clajfts epi- 
chirematumquibus cireuli quadratura perreguttmf£ ciu 
einum tentata eft. Porro felidum hocproblema 4 quoquam 
veterum judicatum , a»* ** tentatum nujquam me legere 
tommemini : nififorjan hoc dtvino Archimedi uenerit in 
tnentem cum circulo eBpfin comparavit. Sedid potius ad 
cBp/is quadrdtionem , quam ipjius circuli referendum 
deatur. Veruntamen cum nihilominus Geometricas fpecu- 
lationes ad hoc genus fatis uirium habere crederent, indefe 
adhelfcasd earum motus contulerunt , quarum contem- 
' ** 4 platio 
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platio etfi minus difficilis /it, earum tamen effe&io ntm per- 
inde expedita eft facilis. JFfelicum autem addiverfis 
ufus diyerfa funtexcogitatagenera,qua de re fingulares & 
eruditi libri olim extabant,quos xtas obliterayit.Nam De^ 
metrius Atexandrinus ftripftrat *b& y^.^%m Sh^i^m. 
Pbilo Tyanaus ^^xrfiZv* inter quas Menetao Cjto~ 
metr* unavifa erat pecu&aridignatrafitatu,qu£ob jlupen- 
das f$ incredibiles ajfeftiones eidem admiranda yocatur. 
Nequetamen in ftla fuperficie planaifta omnes defcrtbun- 
turs ftd ali<e in ftb*rica y conica, cyiindracea y alia etiamin 
alijs fuperficiebus delineantur. Verum ex his cylindracea^ 
ob illuftrem quoque ejus in mecbanicis macblnationibus u- 
fum ? fingularibuslibris cLGemino & Apollonio fuitexpli* 
cata. Huc aggregaxda funt xiarc^«f *9yx*§*$ , alitque 
praterea infinita. Sed qua ad drculi affeftiones explican* 
das conducant , dua maxime cetebrantur , iH&yotvifyQ* 
quadrataria detumbata , & -n&y$>fi ordinata. Ittiusin- 
ventio DinoHrdta trihj^itur^ is inquam yoiutam hanc de~ 
lumbatam primus excogitavit , qnant Nicomedes Hip~ 
pias deinde excoluerunt. Eft autem isiius Genefts reliqua- 
rum hauddiffimilis, qm omnesgemini motus concurfu fere 
diftribuntur. Sienim concipiasrettam circulum contingen~ 
tem radio jacenti parallelam, motu ©/j*a« & parallelo fitu 
ad bunc radmm deftendere eodem temporis ftatio e£* pari 
<velocitaie } qu9 raditts alter a contaUu circuti quadrantem 

per~ 
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percurrit$ utriujque %ujus hnea communis fiftio hehcem 
Uenam defcribet, cujus terminus tamen ad radium fubjc- 
Bum pertingere non potefi^ quUiftic haUenus fe fecan- 
tes Imeamutuofibicongruunt : utita punUum illud, 
quadraurialimes quafitus anteeyanefcat y quam exiftat. 
Quod fi tamen is hocimaginarlo motu defignaripoffet y tum 
abfumptum hoc radij figmentum y radius tpfi f$ quadrans 
peripheriaefient continue proportionales. Atque ideo hinc 
jani retta dauperipheria aqualis y alvaque id genus complu- 
ria praBaripofient^quemadmodum Pappus awctyvtfs m*- 
^fjutUictii libro 3 . demonfiraytt: Veruntamen y ut dixi y huius 
rvolut* yerum hmiteminyeniripojfi yerijfimeiamtumne- 
gabat Sporus 9(lcenm r, quia tandem radtus ille motus & 
paraUela defiendens , cum radio jacente omnino congruunt. 
Atqueita in extremo termino s quo maxime fuerat opus y fi- 
tfto omnireyanefiit. JF/tcigitur linea adjufitquadraturA 
fa&tionem omnino fuerii inuttlis:quamyis eadem in nnmc* 
ris fitam dignitatem quoque tueatur. €am ob caufam Co- 
non Hamaus Archimedis aqualis f3 ab eodem htudatus, 
aliam cxcogitavit yohttam* ordihatam per tquaha radtj 
Jftatia aquahterexcrefientem y cujus latentes occultas afi* 
fettiones mhrabilt ingenio explicayit Archimedes y inde obli- 
terata inyentoris memoria Archimedea njocatm. Verum 
utraque adoperis exegefin adeo efi intricata> ut fatius fuc- 
rit&certiuscirculum pa;*iwc£$ reyoherc>quamiftasheU- 
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cas machiriaru Quacunque enim motu imagtnario inma- 
tbematicis conftruuntur , arguunt illa qmdem fuiinvento- 
ris dyjiwtu; fid quia dv^at concipiuntur , neque per regu- 
lam <(s*circinumeffeclum fum Jbrtiuntur ,quanto Juhttlio- 
ratanto ab ufucommunifuntremotiora. ^utvero bisde- 
lineandtsnovum fyrma inducunt,atque per punfta diffofi- 
ta iftas delineant,idque Geometrice, utip/idefi pradtcant, 
nimis audaUer faciunt. At cum eam dehneatioftem cum 
conicis fiSfionibus conferunt ', audacia etiamimpudenttam 
addunt, 0* nimiumfecurein veterum firiptis uerfatium- 
bras rerum non res ipjas afiimarunt. Nam tUud quidemge- 
nus fimper poslremum es~l habitum , ut redeftcrataad 
y&t*p*e£tRns*Qis> tanquam facram ancboram confuge* 
rent. (um enim neque per pUna,neque per fiiida quafitifi- 
lutionem legitimam affequi poffent, tum itiisdemum locui 
erat,tanquamre omnibus modis defferata. Posl Archime- 
dem nemo novo epicbiremate banc rem SfosvpmxSs expli- 
cavitj etfi enim multi banc incudem tuditarint ,eorum ta- 
me induftria in boc pulvereminusfeliciter eft verfita.Jguo- 
rum nomina,ob hone&os conatus, filentio tranfmittifatittt 
fit* quam publtcando eorundem exislimatiqni quidquam 
derogare. Cum muki eorum de literts & hoc tpfi pulvere 
aiiquando'hene fintmertti. 

Jguamobrem tanto demum intervaUa Arcbimedem fi- 
mipriminosUnutes novoshicprafixtmm , intraquostir- 

eularis . 
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eularts ptripherUmodultu ftaret tfidnon paulo arStiores 
Archimedets. Cum eofikm terminosjam a fixangulo exhi- 
beamus y quos iUe yix in nonagtnta fixangulo pofi quartam 
btfiBionem affequatur. Jzhun adeo ex illo ipfi 9 6 angulo 
mihinafiiturratiodiametri adperipheria 9 qu<e 10000000 
ad 31415926 minor^ 31415917 maiorwera$ unde Archi- 
medts abacus <vix fitmmo conatp exprejfirit rationem 7 
ad 11 9 hoc eB 1000 ad 3141 fedbacin ipfi opere fufius & 
nobisfunt exfofita.^uod etfinon lerveforfkn videatur:ta- 
men nequeiUa contemnenda exiBimo, quodficundum geo- 
metricam faftionem cuicumque dat& linea peripheriam,aut 
corrtra cuicumqueperipheria reSiam lineam aqualem exfe- 
ditijfimeexhihere liceat. Hac igitur re omnium faBionibus 
noBrum epichirema anteferendum fit : cutn hinc infuper 
mirifica fiitiffimorum probtematumubertasexiBatiVerum 
iBamihi hic palmariayidentur, quod cuicunque angulo 
aut peripheria finumdebituexhiberenobtshaudoperofili- 
ceat,iS> quidem ex data ratione peripheria ad fuarn diamc* 
trum. Jjhta res quanti fitmomentt haud extBimo igndtum 
eJpijspofie,quiunquamadtriangularwm (anonumcom- 
pofitionem firiomanum admoverunt.Nunc autem altquem 
i media turba finum eltgere tibi licet , eiufdem integrita- 
tem abfque ambagibus explorare.J^uodcuhisinvsnto con~ 
tra comparandum credofuturos qui contendant. D^am 
hinctangentium atque ficantium lubricitati facile cenfura } 
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& manus medica admoveripoffunt abfqueionga mptyu* 
tAdextremum,quam factle cdabus trtangtdi refilangultla- 
teribus>negle£lts tabults y angulorum quantitas inyeneatur, 
njix dici pojfet>nifirem ipfam auUorem daremus. Sed cum 
plura fint bujus generis tUo leSiorem (ludtofum remittere 
fatius exiHtmo , ne fingula verbose inculcando ie diuttus 
morer. ^uarnobrem etjiinitio huius editionem non nimis 
maturare tnttituijfem, cum tamen cernerem plurimos> infc* 
lices fuos conattss huic eriduto feculo , abfque ullo ufu com- 
modo,etiamfi idquodconabantur effecifent>obtrudere:non 
putaul aquum effe me,fiquidfeltcius paufohicexprejfijfemjd 
publico diutius debere.Jguin potius epicbirema noftrumjion 
minus uttlttate fua^quam inyenti novitate commendatum, 
inpubhcamlucemexirepaffusfum. Vak. 
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WlLLEBRORDI SneLLII 



CYCLOMETRICVS 

S 

Propositio I. 

*Xefiangulum fib injcript* k diametro diferentia 1$ 
radium comprelmfim , aquatur quadrato injcrip* di- 
midii complementi ad Jemicitxulum. 




Ptoiomeimagni operis L. i.cap. 
6. ad infcriptarum compendio- 
fam bife&ionemoportunumi. Ut 
fi in expofitum femicirculum ei- 
yo infcripta fit ei, cui aequalis po- 
natur<w,& bifecetur reliqua peri- 
pheria io in y. Ajo re&angulum 
ex radio ao & reliqud fegmento oh 
aequari quadrato ipfius oy 9 quar di- 



midio complemento eft infcripta. lungatur enim infcri- 
pta ^&radius^.hte a^uicrurf 
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&aequalibusperipheriisin- i 
fiftentes cfficient bafcs ijju 
inter fe aequales. fcd 70 
quoque aequantur: triangu • 
lum igitur \ujo aequicrum; 
& quia cum trianguloj^ 
quicruro communem ha- 
beatangulum ad o, eidem quoqueerit fimile. atqueideo* 
latera ao oj ou circa eundem angulum proportionalia. 
quadratumque igituramcdia ^sequaturreftangulo fub* 
radio/w&di&a difterenria ou comprehcnfo. 

Atque ita facile datolatere trianguli aequilateri da- 
bitur latus dodecanguli* quae eft dimidium comple- 
menti ejus a femicirculo. Vt pofita diametro 2 latus 
trianguli aequilateri potens triplum eircularis radii crit 

3, . id de diametro dedu&um relinquet 1 /3, quinu- 
merus per radium,multiplicatiis tantundefacit 2-* / 3 pro 
quadrato lateris dodecanguli, cujus radix /.2-/3 ipnfli- 
mum dodecangulilatus ad hunc radhim exhibebit. Idem 
in numerisabfolutis, hocmodo,Iatus trianguli aequilateri 
cft i^4^'idde diametro dedu&umrelinquit T i^4|||,nu* 
iperus ifte per radium,quihic unitas muttiplicatus nihit 
demutat: Radix ex eo numero eruenda erit latus. opta* 
tum dodecanguli. quodutadtoudem millefimasredeat* 
erunt tam nomini quam numcro feptem nu}lq poftponen- 
da?,quot initio funt adhibitae. & dabitur htus^UlH^ 
Hincad latus quatuor &: vigintanguli,opus eflet eomple- 
ipento dodecahgulu atqtie ita porro in infmittimanalo- 

{jia confimili. Atqui cumpolygoni larus aliquod poftu* 
abiturin quofaspicule eflet bifccandum^& compiementa 
literum iijyqntoxum indaganda,haud infolens foretin tan- 
i% Qgeris variecatc & complementoruxn reciprocatione 

aliqucnx 
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aliquem Invitum jn crrorcm abduci. Eam ob cau/am hoc 
theorema ad bife&arum peripheriarum complemenu 
continue inveniendum haud inutile fore exiftimavi. 



f ROPOSITIO II. 

IZgttangulumfub reSla a diametro plus infcripta t£ ra- 
dio comprehenfum aquatur quadrato infeript* qu* <& da- 
tam & dimidtum ejus complementum adfemicirculumfi- 
mul fubtendit. 

DAta eftoperipheriaf// cujus fubtenfa«,eiqucxqualis 
diametro adjiciatur ou.Oc bifecetur io complementum 
ejus in jr. Ajo reftangulum fub tota eu & radio ea com- 
prehenfum sequari quadratoinfcriptae ey, qusedatampcri- 
phcriam eli & iy dimidi- 
um complementi cjus fi- 
niulfubtendit. fitcnimi- 
pfi ei aequalis es. conftat 
itaqueex theoremate aft- i y r f 

tccedente sy oy re&as inter fe gquales : atque ided yr per-» 
pcndicularem bifecare lincam os. totafquc idcd tr ru in- 
ter fc aequari. & propterca^^angulorumre&orumfub-. 
tenfes aequales clfc. Triangula igitur aequicrura uyeeay 
communem habentia augulum ad* eruht fimilia, &eam 
ob caufamlatera/^jr ea circa cundcm angulum propor- 
tionalia. quadratum igitur medise ey sequatur re&angulo 
cxtremarum ue in ea. quod demonftraflb opor tuit. 

Atquc hinc adeonullo ncgotio invenics complemcn- 
tum quodlibct optatx bife&ionis. Ut fi quxram comple- 

Az xncntum 
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mentum o&o &: quadragintanguli; fa&o itaquc a trian- 
gulo initio,addito latus trianguli sequilateri ^3 ad dia- 
metrum 2 totus crit 2-[- /$, qui per radium j multipli- 
catus nihil demutat, ejus igitur latus /. 2 + /3 pro 
re&a infcripta qux fubtendit^ peripherise &c infuper re- 
liqui ad femicirculum compiementi dimidium, quseeft 
hoc eft, qux fubtendit: totius circuli. id au- 
tem eft compicmentum lateris dodecanguli. iterum eo- 
dem modo dabitur /. 2 -f- /. 2 -f- /3. Complemen- 
tnm quatuor & vigintanguli. & /. 2--f*/.2«-f-/.2-^ 
//3 complcmentum odo & quadragintanguli. atque ita 
porro in infinitu. Quod fi itaque nunc hinc poftules latus 
lcx & nonagintanguli, ifte inventus numcrus per antece- 
denstheorema dejdiametro dedu&us dabittibi 2 - /. z 
*-f- /. s-J- /. z-f- /3 proquadrato di£Hlateris,cujus ra- 
dix ipfiimlatusexprimet /.2 -/.2-{- ^.2-^ /.2-{-^3. 
Hic modus utiliffimuseft in iftis notis,ut tanquam eyno- 
fiira operis tui formulam dirigat, nc te in tanto extra&io- 
num labyrinto avero tramite incautum abdueat. Atquc 
vel hincmagna furdorumnumerorum atilitasliquerepof- 
fit. Nequeid eddico tanquam eundem tramitem conti*. 
nuatariumerorum analyfi ufurpairehaud liceat. nam hoc: 
efletinclaraluce errare. fed quod ita facilius & planius 
tramcs tuus ante oculos expreflus vidcatur. Verum exem- 
plo hujus theorcnaatis utilitatem quoque comprobare fu- 
erlt operat pretium. XTt fi poftuletur complcmentum po- 
fygoni quatuor&quacl^gintabifedionibus a ktere qua- 
drati continuati, id verdpolygonum effet 70368744177- 
664 laterum, cum itaque latus quadrati fit / 2,per hoc- 
ipfum theorcmadabitur complementum infcripti o&an- 
guli /. 2— |- /2, & fedecanguli compfementum V. zJ^ 
^2-j-/2, inde duo & trigimanguli complementomi 
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«omplementum 2+ /• 2 /. *+ j^i hinc quat- 
uor & fexagintanguli complementum . 2 -f- /. 2 -f- /. 
a-j- / . i-f- / 2 atque ita porro quater & quadraginta 
continuando in venies complementum polygoni di&i 

2 + /. 2-f /. 2-f /. 2-f /. 2 -f /. 2 + 2 -f 
/.2 + /.2-(-/.2-|- /.l-j-/.i4-/.i4./.il 

2 + /' Z ~ " /' * -f /• 2 + /• *'■+ /' 1 + /' 2 - - 
/. 2-f /. 2 + /. 2-1- //2-f /.Z+ /. a J- /. 

/•2+ /-2+ /.2-f-/. 2 -f- /.-2 + ^.2 -j-^. 2 + 
2+ /. 2+/. 2+ /.2 + /•* + !/• 2 -|- /. ^ 

/• 2 4" /• ^Hr ^ 1 u bi 2 ab ultimo / 2 quinquies & 
qraadtagies aneecedentibus femper univerfitatis figno 
ne&itur'. hotumitaquehjeceftvis &poteftas utprimum 
e noviflimo quadrato 2 fatus ad quotlibetmillefimas erua- 
tut,ut puta ad 5, 10 aut quotlibet notas.hic fi quinque tan- 
fum ufurpemus latus efleti ut inde porr<5 progredi- 
aris nutnerus ifteinventus ad binariumantecedentem ad- 
datur, atque e fumma ex utroquc conflata, itcrum latus ut 
ante etiuum dabiti r 4^|.quinumerusexprimitvalorem 
/. 2 4* / 2 five complementi lateris o&ariguli ad femicir- 
culu. Atqj iditz eontinue per antecedentes chara&eres u 
terandb tande numeri fiib his notarum griphis & involn- 
crisrecondituvaloremexplicabis, Ego fyllabumfubjicio 
in qi*o ad lateris aeftimationem eruendam adhibitae funt 
quatuor &: quinquaginta circuli: ubi ideo fingulse infcript^ 
cxhibentur ad taxationcm diamctri 20000,00000, 00000, 
00000 x 00000 > 00000 > 00000, 00000, 00000, ooooo* 
«000» 



SjlUbus 



Digitized by 



Goo 



SyUdkMsnmplmtntorumddfimicirtMbmimtbfafl* ttUtm infcripti quadratLqudntartm iUmettr. 
iooqo ooooo OOOOO OOOOQOpOOO 60000 ooooo OOOOO ooooo ooooo 00000 

01688 



14141 I3y6i}}7309 /04S8 
18477 59065(01157 35*22. 



1 96 1 5 70560180646 I08981 
i99°3 ___*_' H4391 37714 

S4401 



^119975 |909^j4i°34 

•|I9993 <576^7.MQ240 



7 



1 995)8 
19999 



97^7!39 2 40 



49403167^18 
6i5foW6fio 



90$ 18 



££566 

51*64 
89673 

W43 
31/31 



4**9* 



ii8n fI 393b 



9 
10 

u 
ti 



/999.; 
19999 

1^999 
19999 

I3ji9999 
H'^9999 
MU9999 
19999 



90/g7 6*91 jjj^^o 13160 



97646 10340 38 198 
c^TT 71576143383 



58051 



10456 



71410 96980 78569 



37879 
47116 
90611 



lO^fl 

i;93 3 



;6i39 



Uj6 5 73644 
8478073^47 
8959^4^50 



81013 838S6 
i3443 937oo 4 iiii6 



|7i87f537^9 48q 7 

03 ;3_5! mjri'8497 
17866*7119 
74597) 141 1 



86746 
949_7£ 
40711 



17664 48701 



^7545 713 54 3*34? 



i.5140 01397 991*05 
41034 30510 38096 53584 



11293 
83450 



94091 2373 



76044 3 c 6,6 
18886I7018 



9751671443 753°8 



^3547(75313 54*31 



16] 



17 
18 



99*5«. 9_143 ' H_j x ijfgjt-fe 96141147757 13896 
__ ^^761669383080,5819419010 
461« 7)8*943 86617 ; 9H 11 979*7 



99963 lii^f 
99990 80811 

wltf ^^36557115346*61 558i9io*i 16801 
. rt£ , I72835 51178 



15110 

78860 



_ 99 99^41 y f 1 [3 4 13^198^,94443 
19999199999 856^7 83534 

r 9999' 99999 96409' 4 5 88 3 



I9i9999 ! 99999 



10 
Zl 

13 

14 

M 
26 

17 
18 

10 
30 

3 1 
31 

33 
34 

35 
36 

39 
40 
4i 
4i 

43 
44 

4* 
461 



19999 



1999 
19999 



09999 
99999 
)9999 



19550 

_ _45_5 

99101 36470 88611 
9977 5 i2i_7jZ£l_l 
99943 89779U5038 
99985 97444 °$ 7 $9 



19176 
148*9 



77009 80510 
55681 14759 



76834 
03310 



4*95* 
60147 



59946 48880 

y^_fo 73007 
94391 68904 
94574 73516 



57795 3°078 



51779-86986 03103 
40131 1377845531 

14855. 60705 
63789 05647 

1*885 64146 

_M_ 70505 
61190 3 1663 
49925 5.1 601 



07483 
17891 

96066 
17837 



i9999|99999i9999< 
1999_!99999'9999* 



19») 
19^99 



199^9 
1990 



9999C 
99995 



99999 
99999 

99999 f99999 
99_9_'99995 



98630 
9^/7 



1999) 
I 99^> ) 



1999^ 

19929 



99999|99995 
99909(999^9 



99999(99995 
99990 I99999 



19999 
X9999 



19999 
19999 



19999 

19999 

19999 
19999 



99999 99999 
99999 99999 

99999^9999 
99992 99995 



) 9990 99999 
99999 99999 



99999 99999 
99999 99999 



*9 999199999,99999 
I9999 ; 99999 99999 

19996 '99999 99999 

1 9999 99999 99999 

1. 



^9999 99999-99999 
19999 99999 99999 



l9 3 6 1 [1 1 43 9 9003 1 f 24954 734 59 7/o6 3 
134_;3 __59 97JQ5 j 89i 3 3 1 * *43 11 4779* 
' 35176 68361 
0806875856 

288^6 



01913 :29306 28111 
69844; 38110 45M9 
03601 90000 604J.4 
41108 619 34 6772 9 



;So85'o7f89 99376 
94511I16897 49^44 



;99i4 
99978 

99994 
99998 



31714 3746r 
57931:09365 



01970 
15489 



3948i;7734i 
59870*69335 

6467^73338 
66141)91833 



99999 
99999 



66 f6oj 479 f 8 
91640 11 989 



99999 
99999 



99999 
99999 
99999 
99999 



69869137687 
999673 441 1 



99999 
99999 



99999 
99999 



9791001997 
9947^ /0^49 



3977* 
34944 
3 3736 
83434 
99991,83605 45858 
99997 9592} l__i± 



3 « 372 
18430 



31107 
4/801 



36450 
59i n 



99999I48975 34ii6 15677 90607 
90999I87143 8_5_9°39i 



6409 

11701 

4J305 



60610 
69010 



6715* 
66813 



34074 
+7401 



78970 
06699 



10515 



30419 
»1536 



87894 



45163 4_3_i 
98655 54414 81178 
nsh io986{399£3 



36763I510JI 761 
/3/56 79 f97;49M_ 

1355, 
31066 



73491 f/f/74 
79556 67861 



4 '934 
08736 

1 6703^17074 
54175181761 



13543 95440 
o3385'98859 



5084649714 
6171 1 61418 



99999\9 r >Sio ] 9$ZSi 
99999|99*oi!7397o 



99999 

99999*99999 



! 9 476/1 



15979 86911 
5649496718 



99999:99800 6849i;64ii3 74i8i 05931 4728^ 
99999 999/oli7H3l*6o3093/4/ /1483 n8n 



i3i/l|39«^i 

34199I46077 



8863S09101 
89663:47436 



047/9 
98/13 
99464 
7485* 



187 M 
79678 



949*9 
23719 



86557 
96610 

16654 

67757 



168/1 
17644 



56656 
8__48 

h7i86 



I G Y CLtMEfRi C tl 7 

r Qupd fi cx liujus canonis numcris aliquod polygdfcum 
expetas, ubicunquc tibi collibitum critopusinftitues. Ut 
fiquaeramlatuspolygoni cujus complementum fit nucne- 
rtrs in hoc fyUabo nonus & vicefimus, quod eft latus poly- 
goni 1073741S24. Ad eam rcm numcrus fyllabi o&avus 
& vicefimus tibi erit adhibendus, nam^ue fi hujus a dia- 
metro differentia 542420689063474^ 1 03590807410790 1- 
J60047 perradium multiplicetur, fa&i latus quadratum 
5851672317068^3871585646093^137911804 126020 eritdi- 
£ti polygoni latus optatum : ubi tamen novilfimse fex &C fe- 
quentes fi continuentur notse omnino a vcris funt aliejnse, 
cumindifferentia fuprafcripta duntaxat ofto & trigjnta 
notae accuratse &rfignificantes dentur,quarumultimilu- 
brica cft, & tantum vcrx proxima. ut latus di£U pQlygoni 
detur 58516723170686387158564609381379 n 8041 dun^ax- 
at & ptoxime minus vero> ad taxatiqnem radii particula- 
rum i^)oooo> 00000,00000 iooooo 5 o0ooo ? ooooo3oodoo, 
00060,00000,00060, | 

Libet etiam alterum {yllabum a fexagmtanguli com- 
plemento tricies continuatum huc adfcribere latus fexa- 
gintanguli in numcris furdis ex inexplicabilibus datur 
. J?i~ /,£ Vel etiamy; jl-- /.ii+ / rS- 

/. i£+ / Hos enimnumerbsinterfepariareqifan- 
tumvisdiverfivideantur,resipfa &: analyfis docet. hujus 
complementum itaquc efto /. 2 + /. i|+ /tt + /' 

y 4^ quare bife&ione complementorum novies &c vi- 
cies continuata dabitur /. 2+ /,2 +/ A . 1 + /* i+ 

/* % + /. 2 + * + /.2, 4- 1 + / ' Z + / ^ + 
^.2+ /.2 + /.2 + /.2+ /.2 + /.2+ /. 2 4- 

^.2+/ *+/• 2 + /.*+/.!•+/• * + >'•* + 

✓•*+ /•* + / •*+/ •*+/-U+/mW- i *-> / H 
complemcntum polygoni 32212254720 laterum. 

fc Syllahs 
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Syllabus comflemenmum ad femicirculum initio faffo k 
compUmento infcripti feicagintanguli qnantarum diameter erit. 

ooooo OOOOO OOOOO OOOOO OOOOOOOOQOooooo o 
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Et h«c omnfc ad taxajtipncrodf awewj 2 poftpofitis cir- 
culis quadraginta. Eft itaque numcrus penultimus fivc 
nonus & viciflimus in hoc (yllabo complementum poly- 

* gonii(Jio<Ji273tfolaterum* quidediametro fubdu&usre- 
linquet 3804^7452291749457039, numerum vcro mino- 

1 rem;iden?perradiummultiplicatus sequabitur quadrato 
dimidiifuicomplementi, cumque hic tantum fintunum 
& viginti notae latus ejus faltem ultra vigefimam notam 
rion poterit tuto produci.quamobremlatus polygoni 322- 
12254720 latcrum dabitur 19505574390228795747 proxi- 

( me minus vero ad taxationem diametri 200000, 00000, 

.00000, 00000, 00000, 00000 particularum. Qucm ufum 
iftinumerorum fyllabi nobis praeftcnt infra clarius liqui- 
bit, ne temere tantam numerorum molem huc aggregafle 
videar. itaque 

Infiripta minoradfuum in femicirado complementum eam 
habet rationem, quam infiriptaptripherU dupU adfuumcom* 
plementum diametro auttym. 

Efto femicirculus as- 5 
ei & infcripta ei, hujus y^^^^S? 
complementum ea y in- / / 
fcripta peripheri? initio /y^i^^ |\U 

datse/V, ejufdemq; com- j^— \'\ y 

plementum as. Ajo ie ad ea eandem habere "rationem, 
quam iszdsa&CaiCimul: fint enim au &c iy figillatim ipfi 
as sequales. hinc demittatur perpendicularis eo, ea bifeca- 
bit fegmentum ui pcr ea quae prima propofitione liint de- 
monftrata. Et eo dimidia erit infcriptse is, quia ie dimi- 
diaeft peripheriar/Vj. Erit itaque /Vad^infcriptam, ut^ 
ad oa y hoc cft ut iftarum duplse arad ay. quar cx diametro 
ia & infcripta^r conflata fuerat, quod crat demonftran» 
dum. 
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Propositio III. 

TLeftangulume figura ordinata circulo injcripte latere 
uno f£ totidem radiorum femifsibus, quot ipjum habet la- 
tera^quatur are* polygoni ordinati Jub duplo laterumnu- 
mero in eodem circulo. 

Slt in expofito diagrammatc ae latus fexanguli circulto 
infcripti, as se duo latera dodecanguli, & ducatur sr ra- 
dius ishtusfexanguli bifecabk in /. hic re&angukim fub 
dimidio radio sr> & dimidio ktere fexanguli el compre- 
henfum aequatur uni dodecan- 
guli triangulom, & duo trian- 
gula*rx ers re&angulo fub toto 
latere &e & dimidio radio sr. pro 
- toto igitur dodecangulo idem re- 
ftangulum fexies erit iterandum r 
quot funt latera fexanguli. Atque 
ita in rcliquis bmnibus analogi* 
confimili. exemplo rem illuftra- 
bimus. fitlatus fexanguli & idenr 
circuli radius 6, radius itaque fexies fumptus cfficiet ^S y . 
cujus dimidium 18$ quare fa&us a latere fexanguli 6 9 & 18 
erit 108 area dodetianguli eidem circufo infcripti. etenim 
dodecanguli inferiptilatus perpropofitionem primam in- 
vcnietur// 54-- /i8,quareperpendicularis a centro inla- 
tus ejufdem dabitur / i^i -j- /41, a quibus fa&us erit 
r duplum unius trianguE dodecanguli r8, dimidium 9 i$ 
duodecies additus,quot funf txiangula, dabit ut ante 10& 
aream totius 4odecangulL 
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Pkopositio IV. 

Dodecangulum aquatur quadrato h latere trianguli &~ 
quilateriin eundem circulum infiripti. 

CUmcnimlatustrianguli-sequilateri poflit triplum cir- 
cularisradii, tria autem radii quadrata aequentur re- 
6tangulofub laterc fexanguli & fex radiorum femiffibus, 
(eu tribus radiis, & hoc porro rc&angulum per anteceden- 
tcm propofitjonpm areas dodecanguli aequale lit : effici<. 
turarcam dodcc^nguli aequari quadrato fuper latere tri- 
anguli a:quilateri dcfcripto. 

Propositio V. 

Sexangulum efiduplum trianguliaquilateri in eodem 
circulo. 

SExangulum cnim per theorema tertium ^quatur re&an- 
gulofublaterc trianguli aequilateri & fefquialtcro ra- 
diotatqui tanta quoquc eftperpcndicularis a verticc triaiv. 
guli^quilateri. hoc igitur rc&angulum trianguli eft du- 
plum. atquc ideo quoquc ipfum, fexangulum. 

Propositio V L 

Dodecangulum eft fifquialterum quadrati eidem cir~ 
cub infiripti } & Jubfijquitertium circumfirtpti. 

FOfitacnimdiamctrocirculi partiumduarum, critlatus 
trianguliinfcripti / j,latusinfcripti quadrati i/ z, cir- 

B a cumfcripti 
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cumfcripti z.quantarumigitararca dodecanguli erit par- 
tium3,tantarumarcainfcripti quadiratiz, & circumfcri- 
P«4- 



Pr OPOSITIO VII. 

Triens lateris trianguli aquilateri circulo infiripti,** 
yuatur femfli lateris circumfiripti fixanguli. 

Slt/winexpqfitQ femfcirculoinfcriptalatustri^nguli x- 
quilatcrijidquecontinuatum occurrat tangenti ieinei 
jfitque/*rpars tottus peripheriae duodecima, &ideo taa- 
gefis ejus k dimi- 
Viium cfrcumfcripti 
fexanguli latus, atqs 
cadem io erit dimidia 
totius ie % quia in tri- 
angulis re&angulis 
limilibus iyo ue ? ra- 
dius iy dimidius fic 
diametri ia&io igi- * t ~ J A 

tur dimidia/>. Ajo eandem */ aequari trienti lateris nt 
Cumenim ab^pun&oft' *4 fcdu&ae ilk circulum tahgar 
hsEC fecet, re£tas */ eontinue proportionales e- 
tuhu eftautem ei difnitfia dif^idia •ipftus-i*. quia v^di- 
xnidium ^ft crianguli atquilateri : qaare $u qiK>quc*eri£ 
dimidia ipfius*/Y&ipfi/0 aequafis 5 & pars quarta totnis** » 
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Pjlopositio VIIJ. 

T)ijferentia diametri a latereinfripti triangt^liaqmla- 
teri aquaturlateris dadecangtdi ctrcHmfcripttdimidiQ. 

STatuatur enim in eodcm diagrammate alxqualis kte- 
ri infcripti trianguli aequilaterii». & bifecetur /Srpqri. 
pheriain# 5 & continueturjw radius ad tangentemin m. ut 
imfit dimidium circumfcripti dodecanguli latus, & ij in- 
fcripti. Inde ab / per j reda edu&a occurrat tangenti 
inr. conftatitaquc e demonftrationc.propofitionis primar 
slsi interfe aequari. atque ideo sv perpendicularem di-' 
midio iateris fexanguli aequalem bifecare redam/7: &pro- 
pterea,ut Iv dimidia cft totius il,itzsv dimidiam efle ipfius 
zr.-cunq* angulusr// angulo jHy, hoc eftipfi imy fit sequalis 
& angulus i ad conta&um re&us& r/radio iy,trianguhyim 
r//cruntaequiangula&xquilatera. atquc/7 differentiala- 
terisinfcripti trianguli a diametro sequalis tangenti/w cir- 
cumfcripti dodecanguli lateris dimidio . Sit nobis ai dia- 
meter 2, latus infcripti trianguliaequilateri^erit / 3 : at- 
quc inde dabitur i/five im 2- /3.^ canonibiis adfcriptarum 
datur im tangeris 1 5 gr. 267949072431 pofitoradio 100- 
0000000000 particularum, atqui fi latus trianguli sequi- 
JEateri 173205092756$* de diametro 2000000000000 dedu- 
cas tantundemrehnquetur pro fegmento ii. 

itaquew 

. Sfcms 1 ^gradium dquatur qwadrupto finus ejuflem 

Namque r/,aequahs iecanti my* demonftrata eft xquarf 
duobus infcriptidodecanguli Iateribus. & ideo quadru- 
pta finus ejufdem. finus 1 5 gradium ad candem diame- 
trjumdatur 258819045 102?, cujus quadruplum 103*27*1- 
4^410 * qpuwr fccanci e j ufiiem peripheri*. 
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Propo«itix> IX. 

lnter figuras ordinatas fimiles eidem drculo adfiru 
ftoi> infiriptaduplo laterum numero media pro]>ortiana~ 
lis efi 

Ita fexangulum infcriptum 
intcrinfcriptum & circumfcri- u — * 

{>tum triangulum proportiona- 
c eft. dodecangulum inter fcx- 
angula,decangulumintcr quin- 
quangula. Sit circulus geioSc A 
quadratum eidem infcriptum, 
circumfcriptum autem uysr, o- 
dfcangulum infcriptum, id enim 

duplo plura habet latcra quam r — Q a - 
quadratumfit & mcnio* ajo hoc 

inter quadratuminfcriptum & circumfcriptum efTepro- 
portionale. rc&a enim k ccntro v zdy angulum quadrati 
circumfcripti bifecabitlatusquadratiinfcripti &periphe- 
riamfubtenfam, atque pcr angulum o&anguli» tranfibit. 
& funt o radii ev vi ad eonta£tum e i. erit itaquc y ve trian- 
gulum rc&angulum,& efin ba/in i/yperpendicularis: qua- 
xcyv ve> id eft vn, & vf continue proportionales. & idco 
triangula evfevn evy fupcr iftis bafibus aequc alta itidem 
continue proportionalia. & corum igitur o£hipla,ideft 
quadratum infcriptum ? o&angulum, & quadratum cir- 
cumfcriptum continue erunt proportionalia. 

Ppfita itaque diamctro partium 2, area infcripti qua- 
<Jrari erit 2, o&anguli / 8, quadrati circumfcripti 4. 

Dodecangulum ad odangulum cidem circulo infcri .; 
j>tumfe habetut 3 ad /* 8. hoc eft ut tres radiiad duo late- 

raxnfcripti 
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ra ihfcriptiquadrati. funtcnim iftaexantecedcntibus ma- 
Hifefta. 

Atquehinc ctiam corum crrorcft manifeffus, qui are- 
am circuli intcr quadratum in/criptum & circumfcriptum 
medio loco proportionalcm conftituunt 



Propositio X 

Differentia radii circularis a latere infiripti qud* 
drati aquatur laterts ottanguli circumfiripti dimidio. 

Slt fcmicirculus ajue fupcr ae diamctro defcriptus, quem 
#*re£taradio aequalis contingat, atquc ad conta&um 
adjungaturradiusw. itaqpe*» quae duplum potcftradii 
«ritaequalis lateriinfcripti quadcati y & eadcmquoquc fe- 
midiagonius quadrati circumfcripti, cuiaequalisfit/;», A- 
jo um differentiam «qjiari dimidio latcris o&anguli cii> 
cumfcripti. Enimvcro cu 
angulus oim fit rc&i dimi- 
dius, angulus moictit di~ 
midiusfe(quire£ti jfive \ 
nhiSL re£ti,& uoixeQd iti- 
dem dimidius; quare mou 
Jrc&i sequabit.atqueideo 
erit tangens «wdimidium 
ktus o&anguli. quod de- 
monftrafTeoportuit. Po- 
fito itaquc radio partis u- 
nius, crit oi ci vcl 1 

*m /iM^k ai J i + 1. Undc ratio ai ad ci ditur quae 
. V zH^iad /z--vvderiamqu«quadrati4;ad quadratum 
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hoc eft qusc 3 -f* y/ 8 ad i. hujus theorcmatis ufo» infi» 
nobis erit. Ha&eniis adfcriptarum figurarum compara* 
tio inter fe dida fuit; fequitur earundem comparatio ^cura 
eirculo. 



Propositio XI. 

eAmbitus reSlilinei circuU infcripti ejutpertpberiace- 
itt: circuwfcripi njero eandem excedit. 

Ih circulum expofitum emiou infcribatur re&ilineum 
eiou&c circumfcribatur^jr/. illius ambitus peripheriae ce- 
det, hujus vero eandem excedet. Cum enim propter re" 
&adineaedefinitioncmeafolainter fiios limitcs xqualiter 
interjaceat,ambitiofa autcm contra. merito cx haclucc 
ab Archimede inlibro de fphsera 
cylindropoftulaturTOy©^© 4 ff 

ivOetav re&am omnium intra eof- 
demterminoslinearum efle bre vif- u 
fimam. Atque ideo fimul omnes 
icQtx ei io ouue, fimul omnibus peri- 
pheriis quas fiibtendunt minores e- £ _ r 

runt. Porrd ambitum polygoni cir- 
cumfcripti peripheriamajoremid Archimedes ibidem cx 
eadem lucegenerali aflumpfitpotius quam demonftravit. 
& noseademclaritatecontenti minorem cfle afliimcmus. 
quia videlice t emi pcripheria interiorc & ordinato ambitu 
meat, & re£be ei propior fit quam es & si. unde cfficitur 
totam per^iphcriam minoremene toto eircumfcripri re£ti- 
Jinei ambiti». Atqueided aliquotpolygonorum infcripto- 
. . • rui» 
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TOtp &^circuinfcriptcrurtt ambitus quantitatem numeris 
cxpreflam fubjiciam,ut inde liquido patearincra quos ter* 
minos ratio diametri adperimetrum fecundum Archime* 
dem paulatim cogatur. 

Pofita itaque diametro pajrtis unius, tum 

Pcrimeter odogintanguli infcripti erit major quam 
3 T i^>circumfcripti autem minor quam } r i¥£- > 

Pcrimeter polygoni infcripti 160 laterum crit major 
<juam circumfcripti autem minor quam Sr^iii . 

Perimcter polygoni infcripti 3 20 latcrum crit major 
quam ^V£> circumfcripti autem minor quam $ T iiil. 

Perimeter polygoni infcripti 640 laterum erit major 
quam 3 7 UU^circumfcripti autcm minor quam 3^^. 

Perimeter polygoni infcripti 1 280 lacerum erit major 
*juam 3 7 i^i|,circumfcripti autemminor quam 3riUUi* 

Perimeter polygoni infcripti 2560 laterum crit major 
^quam ^^TU^circumfcri^ti autem minorquam^^UUi 

Perimeter polygoni inicripti 5120 laterum erit major 
<juam $ fiJiiiU, circumfcripti autem minor quam friiiiiO. 

Perimcter polygoni infcripti 1 0240 laterum crit major 
quam^i^, circumfcriptiaute minor quam ^iiiUH» 

Pcrimcter poiygoni infcripti 40960 laterum crit major 
quam } t [*U?m) circumfcripti autcm minor qua 3 T 44Ur w 

Pcrimeterpolygoniinfcripti 81920 laterum eritmajor 
quam ^UUii*, circumfcripti au tem minor quam ^jiiil- 

Pcrimetcr polygoniinfcripti 163840 iatcrum erit major 
quam ^UiZgHi, circumfcripti autem minor quam 3 T ii- 

Pcrimctcr polygoni infcripti 3 27680 latcrum crit major 
^juam 3 T iUI^IUU>Ctrcumfcripti autcm minor quam 3^- 

1 S 9**11*9 

C Penmetcr 
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Perimcter polygoni infcripti 6ty6o laterum erit major 
quam ^i^iiU^iix circumfcripti autcm: minor quam 

3 1 41 S 9% *"f J o"| 

Perimererpolygoni infcripti 13 10720 laterum erit ma- 
jor quam ^*i^iui iU circumfcripri autem minor quam 

Perimeter infcripti polygoni 2621440 laterum erit ma- 
jor quam 3 T ;iUTo-!4V;w, circumfcripti autem minor quam 

# I 4 I *S>2 *J J J S9 S 

Pcrimeter infcripti polygoni 5 141880 laterumerit ma- 
jorquam 3 T ^i^-U^circumfcripti autem minor quara? 

o o o "0" o" 0?") * 

Perimctcr infcripti polygoni 1 04857^0 Iatcrum erfc 
major quam $t^444444UU*> circumfcripti autem minor 

/inim 5 « 4 » f * 2 <** J 1 f s ° 7 

VJUcllll ^o"oT5TTog?iao7n« 

Perimeterinfcriptipolygoni 1075741 824 laterum crit 
majQrquam3 T ^U44£^ circumfcripti autem mi- 

«nrnuam * > 4» j»i**j j jsj>7»i *4* 

. Perimeter infcriptipolygoni^442:450944latcrum eric 
majorquani ^^^^l^ll^^^icircumfcripti autem mi- 

JUVJJ. «U^UaUl JJoqTfj^^TooTo^oToo» 

Perimeter infcripti polygoni 322122^4720 laterum erir 
major quam 3 7 ^iii^u^l4l4J^> circumfcripti autem 

minnrnnam * • 4 • f »» * * 3 J S97i> 3 a 3 • 

IIllIlUl IJ1J41I1 J Tb- »To o o-TToo* oT 7 o o f o? • 

Atque ita experiunti porro circuli perimetrum intra 
iftiufmodi terminos concludere eadem via licebit per pri- 
mum & fecundum hujus libri thebrcmai quae perpetuis 
adfcriptorum laterum bife&ronibus e^dem in minimas 
quafque particulas concidunt. femper enim circuli peri- 
pheriaminor eritfumma omrirumiaterum cireumfcripto- 
rumjmajorauteminfcriptorumlatertunomnium conge- 
xic, Atque h#c materia noa olim folum Apollonium Peij. 

^ ^ g«um> 
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|xum } Philonem Gaditanum, & Claudium Ptolomxutti 
quoquc : fedhoc feculo etiam Francifcum Victam, Adru 
anumRomanum, &c Ludolptium noftrum exercuit, qui 
omnes Archcmed^am &Regiam viamingreffi intrainfcri- 
pti & circumfcripti polygoni ambitum circularis periphc- 
riaemodulumfolide concluferunt. reli^uorum cnim iJ/<6- 
hy&Qiut nunc miflas Facio , qui auta vcritatis tramitc 
longe exorbitavcrunt, autintra minorem & majorem ter- 
minum peripheriae modulum concludere non potucrunt; 
id cnimlblum inhoc genere erat palmarium. 



PropositioXII. 

SeUiojemicirculo non wajor cedit trianguli aquicrm 
fbiinfcripti duplo. 

ETfi hujus thcorematis veritas etiam ad quafdam fe&io- 
nes femicirculo majores pertineat, cum tamen haud 
liqueat ubi ultimus illelimes fitconftitucndus; &nobis 
adid quointendimusifta fufficiant, abundefatis erit dc 
fe&ionibus femicirculo non majoribus ejus veritatem 
comprobavifle. Exponatur itaque ayi fedio femicirculo 
non major,&ineo triangulum sequi- # i <, 
cmcrum aci ; eft igitur ayi peripheria I /^^^N^v 
bife&a in e. & eam ob caufam re per- 
pehdicularis qtioq; fecabit infcriptam * r * 

3!,&re£ta/w in e pun&o peripheriam contingens eritci- 
eminfcriptseparallela> hihc****ipfis*rrj aequales con< 
ftituantur & compleantur re&angula parallelogramna, 
auerioer: cum igitur & femicirculi & minorum fe&ionum 
anguli re&o ceaant, anguli autem uar oit re&i fint, re&ae 
r C 2t uaio 
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ud i^xtra circulum cadent, & totum parallelogrammuifr 
4w/t&tamfc£tionem ayes comprehendet, eademquema- 
]orcnv.&d duoi parallelogrammum duplum eft trianguli 
aei ineadembafiaequealri, quamobrem fe&io dyesi minoc 
erit Cj ufdem trjanguli duplo. 



Propositio XI II. 



Sfatium a duabusex eodem funSlo tangentibm C5 fe- 
rifheriacomfrebenfum mimisvB duflo trianguli tquicru- 
n ab earundem Jegmentu & tertia eandem feripberiam 
tangente comfrehenfi.. 



BJ 



EGtx ueuo ex codem punfto edu&ae tangantperipheri* 
am^in^&^: tumreda^eandem peripheriam con^ 
tingens in/, ab&maty/w trangulum aequicrarum^ajohoc: 
majusefle dimidio fpatii eiou a tangentibus & peripheriaa 
comprchenfi. Cum enim uyus sequentur, &reliqu$ ideo^ 
^^acqualescrimt,&iifdemre£t^^/ quoque sequabun- 
tur. cumj/ so,yiyecx iifdempundis circulumcoiiriAgauc;. 
f cumque anguli fub bafin sequentur,, 
^rtangulaquoque^/ifw/ eruht asquila- 
tera,atque ideo totum triangulum eiu 
totOoiu. icdeyi triangulum aequealtum 
^Vmiangulo4»inus eft bafi; quia^/ ipfi* 
ye ^qualis crus eft re&anguli uiy, & pfo- 
^tereaminusbafcejufdem^, Quare ! cj 
^ftriangulG minus eft quam yiu : 6c i*> 
•deoidetf/^triangulUm majuseft dimi- 
*Jra^an|j^^ 

fftoxn 
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$patiierf#. Atque ided totum triangulum^w dimidio to- 
iius fpatii erioumajiis erit. quoderat demonftrandum. 

Propositio XIV. 

HeSiilmeum circulo infcnbi foteftmajus datoquocun* 
que fyatiO) quodeodem circulofit minus : & aliudcircum- 
pribi minus dato quocunque JjtatiO) quod eodem circulo 
Jttmajus* 

Slt enim fpatium quodcunque dktum R minus expofita 
circulb; aueioy , in queminfcribatur quadratum aeio, 
quodideomajuseftcircumfcripti circuli dimidio. hoc fi 
majusfitdatofpatio Rremfa&amhabes.finminuSj fit da«. 
tihujusfpatiia circulo defe&us S, atqueidideo minuseft 
omnibus reliquis quadrati fe&ionibus. & quarta ejus pars 
tinica fe&ione emlihinc bifecetur peripheria in s, quarc 
esi triangulum per propofitionem iz 
majus eft dimidia fe&ione ea- 
que peripheriarum bife&io & in- 
fcriptio tanttfper continuetur do- 
nec reliquas fe&iones inter latera 
golygoni &circuliperipherias com- 
prehenfse minores fint di&o defc- 
&u S* id cnim ficri pofle conftar 
ctim magnitudinum cfe&io infinita 
laltempotentiadetur, & hac infcriptibnc femper maju* 
quam dimidium £ reliqnis fe&ionibus auferatur. Qua- 
mobrem fir jam co dcventum ut reliquae ic&iones emssfc 
^ «te^fimuLiainbres fint dido dcfe&u S: inde iftis a 

C 3 circnlo> 
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circulo dedu&is fequitur relinqui majus polygonum in* 
fcriptum, quamfic datum fpatium R, quod ex hypothefi 
cir culo minus ftatuebatur. Atque ita pars prima conftat: 
fecunda quoque haud opecofius adftruetur. Sit enim in 
fecundo diagrammatc quadratum circulo expofito cir- 
cumfcriptum,id fi minus fit dato fpatio rem fa£tam habes. 
finmajusfit,tumdariRfpatii exccfliis fupra circulumak 
fumaturfpatiumS, cruntitaqucquatuor illa fpatiaa con- 
vcxis peripheriis &c tangentibus comprchenfa ( cujufmodi 
unum e&fvta ) majora dato exceflu S. quamobrem re&a 
tangcns peripheriam interceptam in medio abfumat tri- 
angulumaequicrurumj^4,atqucidinrcliquis itafa&um in- 
telligatur, idigitur ipfumpcrpropofit 13 majus erit dioii- 
dio fpatii comprehenfi futa ; caque linearum adfcriptio 
tantifper continuetur donec reliqua £ 
fpatiaomniaaperiphcriis&tangen- * 
tibus comprehenfa dido exceflu mi- $ 
nora fint.id autem fieri pofle conftat: 
cum magnitudinum fedio infinita 
faltem potentia detur, & hac adfcri- u 
ptione redbe peripheriam in medio e ^ 
intcrccpti ambitus tangentis fcmper n 4. 5 
plus quam dimidium ercliquo extracirculumfpatio au- 
feratur/Quamobrem fit jam ed deventum ut reliqua fpa- 
tia fjvvty & ceterafimul omniaminora fintdi&o exccflii 
S, iftis igitur ad circulum additis fcquitur totum polygo- 
num circumfcriptumminusefle area, cx eodcm circulo 
& cxcefliis Scompofita,hoceft quamfitfpatiuminitio cx- 
pofitumR. Quod eratdemonftrandum. Hoc ad cir<;u- 
lorum quoque fe&ores cxtendi, neque alia denlonftratio* 
ne diflimili indigere Archimedesmonuit. Pars hujuspro- 
pofitionis prima eft c fecunda propofitionc libri duoaeci- 

mi ettcL 
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mirw/.fecundaautemadeandem analogiam anobis cx- 
prcfla. Archimedes quoque etfi in fua kvkX* fm^W hoc 
ipfumtantumpoftulaviflevideatur, id tamcn in libris da 
Ipharra & cylindrofbllicite inculcat: quaetheoremata cum 
nonparummomentiadhunclocum illuftrandum habere 
mihi videantur, huicoperi^tanquam emblemata a nobi- 
liflimo autore profe&a inferenda exiftimavi. ea jgitnr 
quam poterobreviflimehicexplicabo, &initium faciam 
afecundar 



Propositio XV. 

Btw reSt* Une& inueniri fojfunt, quarum major ad 
minorem rationem habeat minorem, qmmdata magni- 
tudo qualibet major adminorem. 

INaequalitas cxpofitarum ma- e 
gnitudinum carundem ho- 1 ta 

niogeniam ita includit, ut mui- \ ^ o 

tiplicatoe fe mutiro fuperare pof- a ~2r~ 

fint: heterogenearum cnimfe- 

cundum quantitatem comparatio nnlla inftitui poteflL. 
Efto itaque ae magnitudo majoj &io da tarum minor : ajd 
duas rc&as inveniri poflc, quae faciant quod imperatur* 
Auferatureim^demajorc^aequalis minori datarum oi^ 
& fi earum difFerentia fit minor quam data io> tum ca toti r 
cs fibiipfi addatur doncc^ compofitamajotfitdata ae. Et 
inde aflumarur re&a linea sr tam multipla quoque fu# 
partis sl: erit itaquc ut rs ad sl, iteya ad au,&c divifim sr rl, ay 
jf^quoque proportionales erunt. Etcum^major fitquanx 
itjzxiQdj adj^hoc eft sr adr/,major critqtram^ad ean- 

detR 
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dem/V. Quamobrcm funtjam invent* du* tcStz lincsc 
fccundum leges propofitas. 

Propositio XVL 

DataperipherU duofimilium multangulorum latera ita 
adfiribi pojfunt, ut latu* circumfiriptum ad infcriptum 
minorem babeatrationem, quam majordatarum magnU 
tudinum adminorem. 

EXpofitsc funto 
qu$libetdu£ in- 
xquales magnitu- 
dinesita ut multi- 
plicatsc fe mutud y 
iuperare poflint R 
major & S minor, c 
pcr propofitionem 

1 5 dusc reftae linese «, — j 

conftituantur nj ^ f 

fnajor a/fminor,ut 

ratio illius ad iftam minor fit quam R ad S.fitque data pe- 
fiphcria eoi cui duo latera adfcribere oporteat, quem- 
admodumimperatur. fiatitaqucutj^ad^ita radius cir- 
culi ua adas. Etab * perpendicularis excitata abfumatpe- 
riphcriam*^. &bifecetur tota data pcripheria r/primum 
-ini&inde rurfum eoinu, idque tantifpcr continuando 
dbnec ultimum bifcgmentum minus fit quam uy . id enim 
fieri pofle conftat:quamobrem fit jameo deventum,atquc 
idfegmentumeftow, cuifitxqualis *#,& connedatur^ 

huic 
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• huic//» pcriphcriam inu contingcns crit paralJela , &a- 
gantur rc£be aom acl, crit itaque/w latus anuttanguli datas 
peripheriae circumfcnpti, & to latus fimilis multanguli 

" infcripti : cumquc eo longius & centro deftct quam sy, per- 
pendicularis*rmajoreritquam^,atque ideo ratio ad 
4r,hoccft/wad^majorcrit,quam^ ad^f,hoc cft quatn 
rij ad i^iatque ideo latus circumfcriptum lm ad infcriptum 
to multo minorem habebit rationemquam dati magnitu- 
do R ad S. Quod facere oportuit. Neque alia demon- 
ftrandiformulacrit fiintcgra circuli peripheria propona- 
tur. Atqucitacirculi peripheria intraillos limites quan- 
tumvis auguftos facile cogipoteft, cum infcriptae & cir- 
cumfcriptxlineaelongiusintcrfe diftent, quamutraque a 
circuliintcrmediaperipheria.quod etiamnumcrisadean- 
dem analogiam omnino cxplicarc perfacilc cft. 



Profositio XVII. 

Circulo du& fimites figura ita adfcribi poffunt ut clr- 
cumfcripta adinfcriptam majoremhabtat rationtm, quam 
data qualibttmagnitudo majorad minorem. 

•inXponatur circulus o, & magnitudi- 
JCnes duaeRmajorS minor. & funto 
duo polygonaaltenimcircumfcribcn- 
dumaltcnim infcribendum,ut illius ad 
hocratio fainor adhuclitquam Rad S. 
conftituantur duae rc&xa major *mi- 
nor, quaru ratiominoradhucfitquam 
R ad S> interquchas invcniatur media 




a t* 



proportionalis 
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proportibnalis /,qua^idcominoreritquam a. Hinc pcr» 
propofitionemitfdato circulo duo fimilia polygpna ad- 
fcribanturut circumfcripri latusadlatus infcriptLfknilis, 
minorcmfeabeat rationemquam ^ad/. quare figurae ipfic; 
cruat in duplicat^ rationc homologprum laterum : ffecLac 
ratio a priras adi tertiamcit duplicata ipfius4 ad ^oritigi- 
turratio polygpni circumicripti ad infcriptum minor; 
quamVader &fideo quoque muko minor quam Rad S. f 
Quemadmodum imperatum fuerat- Res omnino eadem^ 
cflctfipro intcgro cirqulp fc&orera duntaxjat aflumas*. 



Propositio XVIIL 

Circulo dMafdygmmu ejm 
hteribut& peripbertxcoanvexo camprebenja minora fin* 
dato quocunquejfiatio* 

^pv Vod de circulo dicimusidcm quoque in ie£torc qiro- 
V^vis dato Ibcum habere intelligatur. Datns efto circu- 
ftis a 9 8c ditumfiHpatiumf. Ajocirculo pofle polygomim, 
eircumfcribi wcxceflusqjio d#qs circultifr 4 potygono fu* 
peratur minor fit dato fpatio F. Iritelligantur cnim duas 
magnitudines quarum ma>#r fir extdataipatio circula 
compofita, minor ipfa cifQuhtts & adfcrifeanwrcitculo 
duo poIy^ena,fimiI»/^t&;^^ « dfflUwfcHptum, ad 
infcriptum minoreiifijhftfeqatratiQncfl»q»ftm ditfarnmmak % 
gnitudinuni major adteinoremu ajoiJiud^^ 
polygonum rlmnjr cflfe qwefimro <StyM fHpsa*ir«ulumie^ 
ceffus ffv^^Af^/^^ Cumrnim 
£olygonum circuinfoij^ hafceac 
i ! , rationcm 
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tationem, xjuam datu fpatium & 
circuiusfimuladipfum circulum, 
tireulusautem infcripto pblygo- 
no majorfit,efficitur circumfcri- 
ptum polygonum ad circulum 
xnultd minorem adhuc ratiortcm 
habercquam datumfpatium cum 
tirculo adipfum circulum. eam- 
que ob caufam polygoniim cir- 
cumfcriptum minus efle dato fpa* 
ipatio & circulo fimul.-atque ideo fublato Utrimque ciV- 
cuIoreIiqua «^&?y«^/*aSfive exceflum polygortifupra cir- 
culum dato fbatio F minus efle. Quod fecine oportuit. 

Totuit confeBariumfieripropofitionis t^.ftdqura hoc argu- 
inento quoque Archimedes nobis fnuniit viam adcirculi aream 
tamveroproximam confiituendamquam cuique erit libitum y 
itiamratione dtametri ad peripheriam ignorata, huc quoque id 
referre vportunumjudicaiji : Et fimul ad logiftarum alacos pro~ 
vocdbo. Efto enim area circulitam ver& proxima ini/enienaa ut 
pe quidem una decies millefima fuiparte peccetur. Conftaf au- 
fem figuram inftriftam minoremejje circulo y atque ideo ejus 
proTT minorem TT1 -^ circuli. Efto itaque circuli diameter in 
wumtristaxata z. area dodecanguli aquatur tribus radiiqua- 
idratisy quemadmvdum propofttione, a nobls demonftratum eft* 
ta igiturerit 3 • hujm parspr&ftripta funt ttt£|> ea ad quamtun- 
quefiguramHrcumftriptam addita> ut puta quadratum 4 con- 
flabit 4T7oTa • cum itaque ^^funt minores parteprtftripta, & 
4majoraare^acirculr,utiqueratio^ JT ^Aad 4, minor erit quam 
pars milieftma circuli adipfum circulum.Affumanturtefminide- 
hinc quivis alii,utratio majorisad ntinortm mimr ddhucfic qua, 
4tml*d'4i idjft <l uam 40003 40000. utputa+oooi & 
j^oooo interhAsmedUprdpmio^alisinvtniatur 40001. Qua- 

D 2, reideo 
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r e ideo minor efi quam prima 4000 2^^. £uarc adfcriban- 
turcirculo duo polygona utratio circumfcripti adinfcriptum fit 
quemadmodum 4000 i^rrA ad $0001 > hocefi quemadmodum 
40001 ad ^oooofunt enimrationes e&dem.ld autefiet hocmo* 
do^&adhanc rerepetatur diagramma propofiticnis dicimafijcr 
ta^drfiatut 40001 ad 40000, ita au i y ad ar quare reli- 
qua ur vakbit totius au. idefifi ad millefimas revoces pro 
tt-tmliiiferc. Initium itaque bifettionis fiat a cujufcunque 
infcriptipolygonilatere dato>& tantijjter continuetur, donec re- 
tta e ccntro polygoni latus bifecans ar major fit quam as. in hoc 
exemplo afixAngulo initium fiat, per dodecangulum, indc 24^ 
tum 48, 96, 192, 384, qjta nondum fujficiunt,primum igituroc* 
curritperpendicularis in latus polygoni 76% laterum,cujus du* 
plum in numeris inexplicabilibus valet /. 2 -}- /. 2 — /. 2 — |* 
/: 2 -{- /. 2 -|- /. 2 -f- /. 2 /3. qui ad explicabiles re* 
duclus per millefimas j oooooooooo, dabit ipfam perpendicula* 
remar fere T ^"~ZU1 at fi pro novifsima nota s reponas jur 
fium excedetilatus autem polygoni hi nc ciuocl dabitur f-srii* *iiti. 
fere, quare planum efi collatis numeris as T ~4Uii > & 
i^Hiiihunci/lo majorem ejfe.fi atitaque ut arad eo, ita au 
radius adXxxi circumfcripti polygoni latus> ^^^uiiferey &fi' 
pro ^in fine 5 reponas mmeruserit jufio major. ejr cum au radi~ 
mfit unitas'dabitur artaunius trianguli lam ^+miiZi, qu& 
ferj6% numerum laterum polygoni multiplicata dabit aream 
quafitam friiiZiiiili minorem y & i^ZiZii x ^i majoremver 
ra: nam unitas ultima m laterelm vacil/abat. ajo itaquere- 
jfffis notis dubiis $ T ^i£i:-i non abejfe a verLcirsuli area T ?^i 
farte,quemadmodumimPera.batur.nam cirwli arca> utpofiea li- 
quebit,veraproxima ejjet hHH Ui minor, & fij infine reponas 
wajor vera. atquihacabiffa difiat ^mil duntaxat unitis uni- 
tatis, qua non ejfent rrsTT a* 9 id efi pars totius circu/i. 
guarecgnfiatpo/ygonum numeris exprejTum circulo ita efie 

circum* 
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tircumfcriptum ut ne quidem r * %T i circularis ared eandemfu* 
feret. itaquelicethinc 

Ctrcuto dato polygonum infiribereutreliqua circuli fegments 
minora fint Jpatio quocunque dato. 

Nam cumper antecedcntem propofitionem polygona 
duoitacirculo adfcripferrs, ut circumfcriptum ad infcri- 
ptum rationem habeat minorem ^quam datum (patium fi£ 
circulus ad ipfum circulum.-fit autem circumfcriptum po- 
lygonum demonftratum minus circulo & dato fpatio fi- 
mul,- difterentia infcripti &: circumfcripti minor erit diffe- 
rentia circuli a dato fpatio & circulo fimul; id eft ipfo dato 
fpatio. Atque ideo infcripti polygoni k circulo diflferentia, 
hoceftreliquafegmentadato ipatiomulto erunc minora, 
quod erat facicndum, 

Quamobrem idcm hic numerorum calculo ex antecedente ex- 
emplo comprobare haud admodum difjicile fuerit. ut fi pofiule- 
turpolygonuminfiriptum quodavera cirtuli area nonabfit 
^.ajfumatur tantumidem laterum infcriptipolygpni numerus 
quiillic circumfcripti 784^ hoc igitur polygonum quafito ex de- 
mmfiratisfatisfaciet. Latus infiripti ilfic inventumfuit ^l- 
iUZiU minus & ^^^iiaa vero majus, unde area polygom 
dabitur Jt^JH^ minor & ^nilUili vera major, r<s 
jettis itaque notis dubiis dabitur } T iiiill minor , & fipro 
nota ultima 3 tantum 4 reponas vera major. Atque hxc erit iffa • 
area invcnta, qu&ficundum demonfirata ne cjutuam\Ts*v ctr- 
cult ipfi minor fit. Ante autem inventa area circumfiriptipoly- 
goni } t iiiZH non erat tantilb qmque major, nam ncqueifit: 
ipft tantillaparte interfi difiantj quemadmodum demonfirati- 
oni calculus confentiens planiffime coarguit, cum ea non fir 
tsniua mutatis, vel ne quidem circumfcripti polygonr 
f ar s ^w^t vel %%9o % 4 ut proxime. efi autem circumfiriptum 
potygommcirculo majus. guare exhibita funt duo polygpmi 

P 
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$riiilli& 5 (itiHl inftriptum& cbcumfcriptum, qua vequel 
jemutuo,muItfrminus a circulo intermedio diftent rmipatte* 
Hac otitnia adeb Ar^himedeadefnonftrationis Itneamenta fe- 
cutus prejftus per numeros cxplicavi : ut vel hinc faltem illi quo- 
quefuum errorem agnofant, quirationem diametri ad pcriphe- 
fiam nihilad are* ejus inventionem facere exiftimant. Eofdem 
tamen Archimede duce ifta,quaJequitur.propofttionefolidc & 
apodiEtice quoque refutare coiiftitui. 



Propositio XIX. 

Circulttsaquaturtriangule > cujusaltittido radso b*~ 
ftspmphcrU ejufilem fit aquaHs. 

ARchimedis cft de dfrnenfione circuli propofitio pri- 
ma. Exponatur enim circulus exa centro decircina- 
-cus, & trianguium cujus altitudow radio*i,bafis autem ui 
peripheriae/w* aequalisfit. Ajo hoc ipfum dato circulo 
paritcr aequari. Etcnim fi inaequalis aeftimetur , fit crgd 
primumcirculusmajor triangulo, &: infcribatur polygo- 




niim cpioAlibtterilomun majus dato triangulo, id enim fi- 
cri poffe propofitione 14 jam patuit. in cujus latus cx a 
ccnaodemittator perpcodicularis ad, ca igitur altitudine 

trianguli 
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tttanguHeritminor: atqui infcriptorum latcrum fumma 
minor eftambitu circuli cui tamen bafis cxpofiti trianguli 
ponicarafqualis.arqucidco arca infcripti polygoni ( qua 
kidcmtrianguJoreaanguIoefua perpcndiculari &: peri- 
; mecracompxehenfo aoqualis cft^ expofito triangulo multo 
effefciflinm. qjuod ab&rdum fuerit. • ' , 

Secundo jam circulus ipfo triangulb ftatuatur minor, 8e 
ei cirdumfcribatur polygonum rilomme minus expofito 
triafiguloJdenimfieripoiTe propof. 4jampatuit. hinc ra- 
dius^rad coota&um du&tis, feteri ejus pcrpendicularis 
iofiftet. arque ideo triangulum, eujus altitudo radio bafis 
autemredilinei circumfcriptiperimctro aequatur, majus 
efretexpofitotriangulo,qu'oditidemabfurdum per fc eft 
manifeftum. relinquituritaquehoctriangulum cum ex- 
pofitotirculo paria facerc. 

# itaque 

Fa&us e radio fcdimidia peripheriaeft area circuli. 

Rc&angulum aequatur trianguloaequealto bafique du- 
plo. atquehincigitur data area &radio dabitur periphe- 
ria. Ut in propofitionis dccimaso&avae confe&ario pofita 
diamecro partium 2,datur area circuli } r iiiiU minor vera, 
& Iriiisii major vera 5 quarc utraquc per radium i divifa 
<labitur dimidia periphcria SriUilrnit}or 7 &3 T i*i*;major 
quarum duplum totam peripheriam definiet <? i4IU£ mno 
rem, & 6 T UU! majorem vera. Et contra data perimetro 
dabicur acea tam verae proximaquam ifta periphcria con- 
cedefc. Ut diametro iifilem partibus taxata e catalogo in- 
du&ionumad propofftiQnemundetimam annotato datur 
perpheri&circuli minor quam & r UiiUUliliiUi> ma jor 
^utem quam «>| *|^| >| *|. atque idco hujus dimidium 
3t«£U£&UX&1 mirms, illius aucem vel et- 

iamquodpauxilldfitmajus j T 'j^||^^|^« longe majus< 
««tveraeirculiarea., Eadepa 
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Eademratio&demonftratio inquibuflibet circuli fc- 
&oribus locum habet, aequantur enim triangulo, cujus al- 
titudo radio, bafis eorundcm pcripheriaein quam infiftant 
jequalis fit. analogia inquam demonftrationis ex antecc- 
dentibus poti poteft. Horum omnium veritas tanto mihi 
magis vindicanda&ftabilendafuit,quod omnes ii, quo- 
rum rationibus cumArchimedea &regiavia minus con- 
venit,e veftigio has.exadfcriptione dedudas demonftra- 
tiones, &c vcre ftolide oppugncnt, & pari im- 

pudentia apud fui fimiles traducant. tanquam nullum cir- 
culo aequale fpatium dari, aut intcr curvum & re&um pro- 

f>ter heterogeniam ullacomparatio poffit inftitui. Atqui il- 
os omnes Hippocrates Chius, ex mcrcatorc philofophus, 
luculenter refutavit, qui lunulse aequale triangulum com- 
paravit. fed quofdam etiam fubmuflitantes fubaudio,dari 
angulum re&ilincumminorem angulo femicirculi, darii- 
temmajoremrataequalemnullum dari. 

Verum ifti vim & robur dcmonftrationum Archimc- 
dcarum haud quaquam mihifatispercepifle videntur. nc- 
qucenimitafuam>iT»^|«ifinftituitatque illi cenfcnt, re- 
dfcilineum aliquod circulo majus dari, dari etiam minus, 
atque ideo aequale aliquod dari pofle. hoc enim Bryfonis, 
olimftierat argumentum. Hic autem longe foiidius, rc- 
"6Ungulumtriangulum circulo aequari oftendit, cujus alti- 
tudo radio,bafis peripheriae fitaequalis:quia eo ipfo nequc 
majorneq; minorfit. fequitur itaq;, fi ulla re&a linea fit 
perimetro dati circuli acqualis, jamomnino triangulum 
4ato circulo sequale conftrui, atqueid in quadratum haud 
difficultertransformaripoflc. Re&am autem aliquamli- 
ncam datae peripherii aequalem exiftere aneminc un- 
quamcft dilbitatum, Hvomya^ muT^(f)vai dj&eipu Xvtw 
*wcA* <z&<(pt[eiec <vto$ vioiit iv ait Eutocius. non 
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qtiodmechanifcaaereicirculi revolutionc re&a linea cjus 
circumferentiae aequalis poffit conftitui : fcd quod \<p*p~ 
prf*!$gcometrica, quaefolamentis acie &in ejus abaco eft 
concipienda^nequephyficis, autcorporeis rebus admik 
cenda,cam sequaiitatem hujufinodi revolutione arguat &C 
evincat. Ha&enus itaque ncgotium quadratarium res fu- 
as fibi fartas & te&as haber, etiamfi nemo mortalium eam 
«qualitatempcrcircinum& regulam cxplicare potuerit* 
nequc cnim divinus Archimcdes in comparationcperi- 
metrifigurarumadfcriptarum aliud fccutuseft, quam ut 
hislimitibus circumpofitis (cujufinodi undecima propo- 
fitione expreflimus ) circularis gaeodaefiae ufum parabilem 
& facilemnobis expediret. Atque ita contra quorundam 
temeritatem, & futilem cLyeod[n^n<nw y horum veritas taii- 
demnobis fatis munita nunc cfto; ut ad noftrorum cpi- 
chirematum explicationem deinceps fecurus tranlcam. 



PROPOSITIO XX. 



Si diameter radio aqualiter continuetur > & refta. a ter* 
mino continuata circulum contingat, fegmentum conyexi 
* conta&tuad dtamctrum erit totm circuli Jcxtans, reli- 
quum triens. 



Slt enimdiameter ea continuatain M 
/ , ut ai radio aequalis fit, & ab / e- 
ducatur iy re£fca circulum contin- 
gens. Ajo ya circuli convcxum fe- 
gmentum eflc totius partcm fcx- 




cam, 
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tam, teye trientcm. conne&antur eriim yoya. Erunt ita^ 
eya oyi triangula re&angula, hic ob contaftum, ille quiairr 
femicirculo eft. atque ideo voOlX a bafis mcdio ad re&i 
verticem^^ipfarumbafiumbifcgmentis scquales erunt. 
atqui bifcgmenta^ *iex hypothefi asquantur : itaque oy* 
ay inter fequoquc aequabuntur, quare ay radio circuli x+ 
qualis latus crit infcripti fcxanguli, &c ey latus triangulL 
atque ideo quoquc peripheriae ab his fubtenfk, kxc triens* 
ilia totius circuliiextans erit^ 



Pr o posi tio XXE 

$i £ termino diametri radioaqualitercontinuat^t reft* 
tirculum contingensy reffa in reliquo diametri termino e~ 
undem contingenti occurrat , intercipiet ab ea ad conta- 
Bum reSlam tqualem inJcripUutriuJ^uecmtaSium con~ 
nettenti 

Drameter^in propofitionis antecedentis diagramma- 
te continuetur intervallb ai ejufdemradium sequante. 
&ab/pun&o tangens^eduft^occurrat tangenti enin u« 
ajo re&am^infcriptse ey utriufquc conta&um coniie&en- 
ti aequalem efTe. cum enim^fitparsfcxta circuli, angulus 
^eritparsre&itertia. totusautcm uci eft ob contaftunx 
re&us.reliquus.igitur ttey valet re&i duas tertias: atqui 
uye eidegiaequatunfunt enimre&##*i^Gbeodefa punfta 
circulum contingentes aequ&les : qua*»obi»em etiam reii. 
quus euy \ re&i valebrt, & ideo tomm ttianguhwn #ye eri$ 
«^uilateruxn. 

CONSE- 
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itaquc 

PerpendicuUris ci vertice trianguli aquilateri circum- 
firiptiefttripUradiicirculi infcnptu 

VT in eodcm diagrammate uei eft dimidium trianguli 
ae^tilaterijquia euy valet \ redi, &cui dupla fit ipfius uy 
vel#*. j^pendicularis autcm a verticein balin cft ipfii ei. 
Hinc illu&qupque fi neceflc eflctinferri poflet. triangu-r 
lum circumfctibttjm , duplum eflc fexanguli, & quadri- 
plum trianguli ife cttndemcirculum infcripti, 

ProHxsitio XXIL 

SiapunBo quod diametri interruaUo ab ejus centro 
diftat,dua reSia peripheriam fecantes educantur, fegmen- 
tum peripheria conuexwn ab iis interceptum minus eft 
conca^ui dimidio ? majttstriente. 

Sltfemicirculus^ cujus diameter.radio aequalitercon- 
tinueturin /. fire&a/^ab/pun&ocdu&a circulum fe- 
cet,& in peripherias concavum producatur ufqucinjj Ajo 
ue convcxi fcgmentum ab his duabus lineis intcrccptum 
minuscfle dimidio concavijw, majusautemeflccjufdem 
tricntc. ducatut enim radius oy> &c 
infcripta^jcum itaque zngulasiyo 
fit a fecantc &radio comprehenfus, ^ 
&idcoacutus,rc£lafy a medio ba- 1 
fis/Vad vcrricem majoT erit ejus bifegmento, hoc eft radio 

E 2 r*vel, 
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f^,vcletiamcontinuationc«\ Et propterca in triangulo 
ity erit angulus yit a majore latere fiibtenfus major angulo 
iyt. fit jam jtf parallela contra diametrum, atque ideo syu x- 
qualisfibialternojtfV, majorquoque erit angulo «jr*.quare 
peripheria su in quam major angulus infiftit major erit 
quamperipheria^//. & propterea tu minor quam dimidia 
tSy vel quod idem fit, quam dimidia^. 

Eadcm tamen ut major eft triente^. fit enim ki hoc di- 
agrammate ur contra diametrum at parallela, &: ab u aga- 
tur diameter us. erititaque yur angulus angulo^w aequalis, 
& sur ipfi uoty & propterca wperipheria dupla ipfius ut> &C 
jrcfuplaejus qu^competeretan- 
gulojwr iivcuioin centro pofito, i^^^^^^N 
Sed uio eftminorquam uoi\ quia ^^f^"'. \ 

in triangulo iuo htusui majusjeft — j — o'"-. T 

quam uo, cum ex hypothefi uo ra- '''ys 
dius continuationi it fit «qualis. # 
quare tu peripheria, five eidem aequalis as major eft quam 
dimidia^r.&: propterea etiam ra feu tu major quam tertia 
pars totius ay. cum ra &c as fivc tu inter fejparient. Quamo- 
brem erit quidem r//femper major triente ipfius jm, fed mi- 
nor tamen ej ufdem femuie. quod demonftrandum fuerat. 

Propositio XXIII. 

Si attrminadiamttriradio aquatittr continuata> rtfifa 
•jrtrptriphtriam tdufifa tundtm in rtliquo diamttri ttrmino 
tangtnti occurrat^abfumtt adcontaUum rtStam majorem, 
quafnfit ea qu<e peripheri* ab/umpt* tH infcripta. 

EXponatur centro o peripheria aut, cujus diametcr ea 
continuetur in/, ut ai radio xqualis fit, inde in t diame- 

tritermina 
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tri termino tangensexcitetur es. ajorc£fcam qua: ab i edu- 
£ta peripheriam fecat in u & ^ $ 

tangenti occurret in^,abfu. 
mere a tangente fegmentum 
^ma jus infcripta ue. re&a e- 
nimab/f termino contiuatio- 
nisper/*occurrat tangenti in t 
s. in triangulo igitur uys externus angulus uye duobus inte- 
rioribus&oppofitis suy&Cusy aequalis eft. atqui suy fuo ad 
verticem iua sequatur : & usy ( ob fimilitudinem rcdan- 
gulorumtriangulorum^ eus) ipfiaeu: Sed jw^major eft 
angulo eyu. aequatur enim internis & ipfi oppofitis uie &C 
ieu r porro uie eft major angulb/^, cum^infcripta major 
fitradio, feu quod idemfitipfa*/ per propof. it. fecat e- 
nim ///peripheriam cx hypothcfi. quarc uia & ieu feu use y 
hoc cft totus^ major erit quam usy & suy fimul , hoc cft 
quam angulus uye. In triangulo igitur uey angulus major 
iubtendeturalatere majore, &cye tangcntis fegmentum 
majus erit quaipinfcripta^. quod demonftraile oportuin 



Propositio XXIV. 

Circutorum peripherU^quorum anguli in centro periphe* 
riave fuisradiis funt reciproceproportionales,{untaqualeft 

ESto peripheria au cujus cen- 
trum*, radius**?, &radius fe^- 
cundae peripherig ai fit vcrbi gra- 
tia prioris triplus. ajo fi viciffim 
angulus^ftatuatur triplus an- 
gulijw periphcriam^ periphe^ 

E y 
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tix ua xqualcm eflc. fumatur cnim as dztx peripheriar ait 
pars tcrtia. anguli igitur y^^inter fe aequabuntur, & pc* 
tiphctix asay fiiis radiis crunt proportionales, Scya ipfius 
erittripla, cujus pcr fabricam tripla quoque eft ipfaifcf, 
quamobrem ipfsc ua 8cya inter fe sequantur. De angulil 
in peripheria demonftratio huic eft affinis. 



PrGpo sitio XXV. 

Si reSta inter peripheria con^vexum & diametrum 
tontinuatamfit radio *qualis,fegmentum conca<vi inter 
tasiuterceptum erit convexitriplum. gr contra. 

Slt fcmicirculus eua> 8c tcGtaiumtct ejufdem convexuitt 
& diametrum continuatam intercepta radio aequalis 
primumperipheriamtangat/hincradius/w ad conta&um 
<lu£tus faciet angulum iuo re&um, & ided anguli ad i & o e- 
runt re&i femifles > & quare eu peripheria quadrans fcmi- 
circuli eua,.&C rcliqua uya crit ejufdcm femicirculi do-, 
drans; atqueided ipfius eu tripla. Et hinc quidem hu- 
jus theorematis explicatio primum invcnta vidctur. 
Namque etfi iutc&z pcriphcriam ex- 
pofitam non tangat , fed porrofecet, 
veritas omnino eadem fuerrt, ut in fe- 
cundo diagrammate iu continuata oc- 
currat rurfiim peripherise iny. Z)oya 
quoque triplam efle ipfiusi^. fit enim 
diamcter uos. erit itaque in triangulo 
iuo angulus yus externus aequalis duo- 
bus interioribus & oppofius uio mi. cumquc anguli ado&c 

i intcr 
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Untct fe £quentur r &w*angulusin centro fit, fequitur yus 
infiftere in peripheriam quadruplam peripheri* **, feu 
quod idem fitipfius/*f*-quarereliqua ya ipfius^feu #*tri- 
plaerit. Etcontra,fiperipheria^fit tripla *e,te€t* per y 
&c u edu&a diamctro continuatae occurrens intercipiet 
jrc&am*#radio aequalcm. ctenim^ peripheria ipfi*fpo- 
jutur xqualis: erit itaqueangulusr^ dimidius anguli in 
peripheria^quia^ quadrupla fit peripherise *r.atqui 
aequatur duobusinterioribus & oppofitis in triangulo 
i?//.quarercliquusi/^dimidius quoque eritexterni yusfic 
ideoaequalis anguloiw, ipfumque adeo triangulum iust 
aequicrurum. Quod demonftraife oportuit. 

Iemma, 

Diameter circuli rnajor efi qtiinque Lteribus circum^ 
Jcrifti fidecangulu 

VEIquod eodem rcdit. Complementum laterisinfcri- 
pti fedecanguli majus eft ejufdem lateris quintuplo. 
Gum enimperconfe&ariumpropofitionis tertiae latus fe- 
decanguli infcripti ad fiium complementum fit, ut latus o- 
ftanguli adfuum complementum diametro au&um. latus 
autem o&anguli ad fuum complementum,ut latus quadra* 
tiadlatusquadrati diametro aufhim. Utitaquea novif. 
fimoincipiamusjcum latus infcripti quadrati ftatuetur?, 
diametermajor eritquamy. quare ratiolateris <juadrati 
infcripti ad latus & diametrum fimul erit minor quam 7 ad 
5 & 7, hoc eft, ad 12. fi itaque latus infcripti oftanguli fta- 
tuatur^ ejus complemcntummajus eflet quam j*. Et 
proptereadiameter major effet quamij. Rurfum autem 

utlatus 
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ut latus o&anguli adfutim complemcntuiri plusdiametro, 
italatus fedecanguli fe habet ad fuum complemcntum. 
Atqueidco ex demonftratis minor eflct quam 5 adiz 6c 
ij,quaeconflant 25. quamobrem viciflim ratio comple- 
menti adlatus fedccanguli major eft quam 25 ad 5. Ratio 
itaqueradii ad latus dimidium circumfcripti fedecanguli, 
vel diametri ad totum latus eft major quam quintupla. 
quoddemonftraffe oportuit. 



Propositio XXVI. 

SireUa inter diametrum continuatam f£ peripherU 
contattum radioaqualis, occurratreSl* circulum in rerno- 
tiJJimodiametritermimcontingenti 9 abfumet re&tam ma- 
jorem peripheria inter has tangentes comprehenja. 

Sltya perpendicularis extremse diametro in a ,& altrinfc- 
cus iu tangens radio aequalis, quse cum priore concurrat 
iny, erit igi tur angulus uio re&i dimidius, 8cya tangens ipfi 
ai aequalis. Scuoi angulus * 
re&i dimidius , & ya tan- 
gens ipfi ai aequalis, atque 
angulus illi deinceps aou 
fefquire&us,qu? funt toti. 
us circuli j: & ideo peri- 
phcria^y^tribus odfcan- 
guli, vel fex fedecanguli 
latcribusapta. Atquicum s 
oi aequetur laferiinfcripti ^ 
quadrati, &c oe fitradius 4 

reliqua 
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:jrcliqua el eritlatusdimidium circumfcripti o&anguli per 
propofitionem decimam, &ideomajorlatere uno fedc- 
- canguli. Eft autem diametcr^m^jorquinque citcumfcri- 
,pti fcdecanguli lateribus, quare tota*/ five huic sequalis ay 
tangens majormulto eft fcxcircumfcripti fedecangalMa- 
ccribus,quibus circumfcribendis apta eftperipheria/w/au 
quare ay hac ipfa peripheriamulto eritraajor, Quod de- 
fiaonftrafTe oportuit. 



. ProposixiO XXVIL 

Si a termino diametri radio aqualiterwntinuatere* 
Ba perperipberiam eduffia, tangentieam inreiiquo diame- 
tri termino occurrat, abjumet reSlam minorem quam 
trientis concaya pertpberU inter eas intercept* tangens 
trifla. 

Stttd continuatio radio aequalis, &per //peripheria? pun- 
&um agatur re&a my ? quse abfumata contingente fc- 
gmentumjr. Ajoj^ minorem efTe re£ta qux compofita 
lit e tribus tangentibus qu^pertincnt ad trientemperiphe- 
tix ue. Sit enim am arqualis 
peripherise eflhoc eft trienti 

ipfius**: & m* utrimque ^v^j 

continuetur ut illic tangenti ^>^*\ 

.... . ° yCz^ \ 
myMic diametro continuatx 

occurrat in s. atquc idco crit ^ 

^radiosequalis pcr propo- £ -f— — j 

fitionem 25. &: sa reda mi- 

norquam^hoceftquamipfa/r/. Porrdautem utsezdtt 

F radius 
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radius ad radittm, ita pcripherise angulorum sequaliuftt 
ne adef atqui radius/^eft minor quam tripla ipfius fe 5 &c 
#*igiturperit>herianonerit tripfo^ nee adfcripta er ad- 
fcriptae*Afeo/*quse intercipitur ab iuy adhuc minor eft^ 
quam rrv quare^multd adhucerit minor quam ct± 



PROPOSIlTia XXVIIL] 

Si Ztermino diametri radio tqualiter eontinuatjt re&a 
jjerperipheriam edutia tangenti eam in relujuo diametri 
termino occurrat abfumetreSlammmarem quamfit peri* 
pheria inter eajztem mtercepta* 

ID fiipra propofitione 1 1 ex partc comprobatum jam nQ • 
bis eft. fi re&a a termino diametri radiiintervallo contf- 
nuatxcircu.lum contingat, tum re&am interceptam in^ 
fcripbe sequari;. ut iflic ue cy, at- 
que inde planum eft eandcmpe- 
fipheria esy neceflario efie mino- 
rem. Atqui ftfecet vcritas omni- 
ao eadem cft. fingatur enim in co~ 
demjdiagrammatelinea m circa i 
pun&um tanqua polum vcrfiis dia- 
mctrummoveri, & re&am in dia^nemftermino tangente 
fccare } ea paulatim rationem tangentis abfumptse eu adin- 
terceptamperipheriamf/yadaugebit, donefc ad ultimum 
terminum e dcventum fit, ubi refta pcripheria sequalis fie- 
*et;feda^uaIit»&aM atque 

itaquanta 
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kaquantominor eritperiphcriaintercepta,tanto ejufdem 
ab abfumto tarigentis fegmeto difFerentise ratio crit minor 
Infupcr adeo li animo 8c mentc concipiamus re&am peri- 
pherix eru sequalem, quali? hic cft r/cum iu continuata 
concurrercinj,idutiquepun&um ultra^cadct, cum cs 
major fitquam ^per propoficionem 21. hujufinodi occur* 
fu linca hclix sle de- 
circinataefto, ut re- 
&a ab i circulum fe- 
canshelici occurrens 
uti/faciat re&am ab 
occurfi; ad conta- 
"&u, qualis inter e l in- 
telligitur, cfficiat ab- 
fumptse peripherise er 
xqualem: atque ita 
porrd in omnibus lo- 
cis intermediis. hoc du&u hel& linea dcfcribetur cu?tfs 
ptincipiufh in /cxtra tangcntem, finis autem fit inipfo 
conta&uspun&o^.qusetotaufquc ad* communem ter- 
minum ultra tangentcmi ncccflario jacebit,cum ordinato 
<lu£fcu inter s&Ce pun&a fit defcripta,i& principium s extra, 
tangentem fitpofitum. atquifemper me tangentis (egmen* 
tum minuseff y quam fit let quare tanecntis ita abfum* 
ptxfegmentumfenapcrminus critpcripl^i«coacavokK . 
ter di&as Jincas inteccepto* 

?*.o*dsiTib XXIX. 

Lintaqutttmitetrffi&wms cujn/que periphfria re~ 
&x m reiiqno dmmetri termino tangenti oicurrit, abfkmet 

F i eungenti 
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cjangente figmentum majus quam jit peripheri* conca^ 
njum inter ipjam i£ diametrum intcrceptum. 

TRife&ionis limitem cujufque periphense voco, ex ar^ 
gumento propofitionis 25,pun£tum indiametro con- 
tinuara, unde re&aad terminum datse peripherise reli- 
quumedu&authic nr abfiimit peripheriam convexam ef 
arqualem trienti ipfius ar. id autem fingulis evenit, cum ui 
linearadiodaticirculifii' * 
eritaequalis, perpropofi- ^ r 
tionem eandem. Eftau- 
tempropofiti theorema? 
tis veritas ante propofiti- 
one z6 y ex parte jam no- 
bis cpmprobata, ubi tan- 
gcjiti periplieriam in^ 
termediam^ cedere fu* 
it. demonftraram ; Eftb 
aobis expofitum dia- 
gramma in quo ui re&a 

radioa^qualis peripheriamcontingenstangenti ay occur^ 
ratin^,eftitaque^convexum triens concavi ura. atquc 
ideo/limestrifeaionishoocafu, &^reda major eadem 
4r^peripliem,cui«quaKs fingatur refta^r, ea igiturcitra 
^tepminabiturin linea/i, Atqueidem reliquis omnibu* 
minoribu$quahW,fa<2um inte%amus,cuia/arqualft fit 
mterceptaareda^quse^ab limite trifeftionis periphcv 
nxar edudaeft. certe limes trife&ionis paulatim ita re- 
troageturdoneor^diametruscontimiawwdio «quetur 
ubiomnis trifedio per ^pundum evanefcit. Nam circa 
niitiimas peripherias limes trifedionis minimo imerval- 
lo abcft aterminodiamem radio squaliter contuiuata^ 
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Uiic autemrcdionemfruftrafatigamus. Cum itaque hc^ 
lix linea hoc metu decircinetur cuj us initium fit ab s citra 
tangentem, & finis cjufdem in* conta&us pun&o , fitquc 
tota ordinatofiii generis du£hi delineata, evidens uti- 
que eft,non poffc eam flexuofo finuamine,&: vago extira li- 
neam tangcntem procurrere,atque inde ad conta&urpun^ 
£tum recurrere: fedtotainter tangentcm &: periphsriam 
^xporrefta jacebit. atqui tangentisfegmentumpcr re£tam 
a limite trife&ionis cujufque peripherias abfiimtum^utii^; 
majus femper erit re&a dl ab ejufdem & helicis communi 
ie&ione adconta&um connexa. Hxc autem re&a hchci 
infcriptacx legehujushelicis abfumptae peripherias ar eft 
sequalis sequare fegmentum tangentis eadem pcripheria 
majus crit. 'Videsitaqucperipheriamintra duos limites 
perhanc & antecedentem propofitionem obfeflam tene^ 
riy quorum hicmajoriit,ille minor. hocfolumporrdreftat, 
ut quantum facilitatis logiftarum abacis hinc accedat de- 
inceps calculo explicemus, cujus toediumetiam fa&ionis. 
aliqua concinnkatc in hoc noviflimo le vare place t; . 



Propositio XXX. 

Linea reUa qu* a limite trijeBionts peripheriam in re~ 
Uqu&diametritermino tangentioccurritabfumit ex ea> fc- 
gmentum dmbm finibus & unitangenti^ qw ad ejufdem* 
trientem ptrtinent, aqualem. 

Slt in expofito diagrammatc re&a ui inter peripheriac 
cohcavum &: diamctrum radio sequalis , tumque per 
pxopofitionemzj^aequabitur trienti cojicavi*j* eidenx 

E3 qiioqac. 
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quoque aequales ftatuantur*/ &wperipheriae, & conne* 
&atur infcripta*/, ca diametro de perpendicularis tangen- 
ti es eritparallela ,denique In diameter produ&a occur- 
rattangentiin^; cum itaque ny ul 
peripheriaefintaequalcs etiaminfcri- 
ptse uy ^/inter fc efunt parallelae, at- 
que idco oppofka: ms&clu aequales. 
cft autcm lu dupla finus ur; dcnique 
tangensefttricntistff: quareduo 
finus cum tangente, qui pcrtincnt ad tricntcm datse peri- 
pheriae^scquanturraStx^.quod demonftraffc oportuit. 
Exempluminnumcristalcefto. In diagrammate propo- 
fitionis 2,9 tangens^aequatur ipfijw, & tota ttu peripheria, 
cftfefquiquadrans 135 gr. quarc ipfa *y crit tangens 6y gr. 
3ofcr.eaextabulisdatur 2414^1 37. valet autem periphc- 
riae*wtriens45 gr.cujus tangcns 1 0000000, finus autcna 
ejufdcm 707 to68,quiduplicatus 141 4113« & ad tangen- 
tem additus dabit^ 2,4141136, quxanteinvent^^ tam. 
accuratc confentit quam canonum fymmettia hac ad^ 
xnittct. In caeteris omnibus veritas cft eandem. 



.Propositio XXXI 

Kaiionem diametri adfiamperiphefiamficu#d*mex+ 
fofitos limites tam accurate qtum cuique colltkitum era 
definire. .* 

POlygonorum adfcribendoram ratidncm tanquam no- 
tam hic aflumemus ; calculi autemhtijus-initium afex- 
angtflofeciam. Sitigiturincxpofito diagrammatc #/jn-_ 
- . fcrip» 
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fcriprifexangulilatusin;» pun&o normaliter bife&um a 
diametro io\ quscin a porro continuetur, ut tota contiriua- 
ta tribus radiis aequalis fit. & ducatur tangens vj lateri in- 
fcripto parallela. & ab a pun&o re£be pcr vertices infcri- 

ptse nf a&a: occurrant tangenti in v Stfi conftat itaque per 
propofitionem 28 vj rc&am minorem efle periphcria nifi 

hanc itaque in nume- ± 

ris nobis inveftigan- 
dam proponamus. La- 
tus infcripti fexanguli 
nf radio aequale efto 
rooooo,hujus dimidi- 
um mn 50000, &: em 
finus complementi ea- 
rundem 86602. unde 
tota *wdatur2866o2. Hinc proportio, ut am diameter 
plusfinu complementi, ad #/mfcriptam , iuai radii tri- 
plum 300000 advj 104674 re&am minorem ipfa/7/ftotius 
peripheriaefextante, cujus idco fextuplnm 628044 minus 
eritambitu circuli. Hic igitur terminus eft minor>majo- 
remautemaflequeris hocmodo. 

Sit inhoc altero diagrammate ^infcripta ut ante iti- 
dem latus fexanguli cequilateri a diametro oi bife&um in 
m, & tangens inlcriptse paralJela uy. hinc os peripheria fta- 
tuatur «qualis trienti ipfius ni 7 re£ta ns ad diametrum pro- 
du&am continuata intercipiet fegmcntum ds radio sequa- 
leper propofitionem if< his ita conftitutisre&a#/ sequatur 
duobus finibus ipfius os & uni tangenti. Periphcria autem 
ni eft gradium 30, hujus triens 1 o, tangens 17632 , finus e- 
jufdcmi7364,hujus duplum 34728 ad tangentem ejufdem 
additum dabit quantitatem tangentis ui 52360 minorem 
peripheria m per propofitionem 29. & duplum ejus uy 

10472© 
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quoque aequales ftatuantur*/ &*uperipheri2e, & conne* 
&atur infcripta*/, ca diamctro^ pcrpcndicularis tangen- 
ti es critparallela ,dcnique In diamctcr produ&a occur- 
rattangcnti i&m ; cum itaque ny ul 
peripheriaefintaequalcs etiaminfcri- 
ptse uy nlintcr fc ettint parallelae, at- J 
que idco oppofita: ms'Sc lu aequales. 
cft autcm lu dupla finus ur; dcnique 
^tangcnseftirricntisw: quareduo 
finuscumtangente^quipcrtinentadtricntem datse pcri- 
pheriat^scquanturrcdx^/.quod demonftrafTc oportuit. 
Exempluminnumeristalcefto. In diagrammate propo- 
litionis 19 tangcns^xquatur ipfijw, & tota *ru peripheria, 
cft fcfquiquadrans 1 35 gr. quare ipfa ay erit tangens 67 gr. 
3ofcr. ea extabulis datur 2414^1 37. valet autem periphc- 
riae^wtriens 45 gr.cujus tangcns 1 0000000, finus autcm 
ejufdem 7071068, qui duplicatus 1414113« & ad tangen* 
tem additus dabitiy 2,4141136, quaeanteinventfe ay tam 
accuratc confentit quam canonum fymmettia hic ad^ 
xnittct. Incaeterisomnibusveritas eftcandem. 



Propositio XXXI 

Kationem diametri adfitamp€riphmamficund*mex+ . 
fofitof limites tam accurate quam cmque coSibittm erk 
definire. * 

POlygonorumadfcribendoram radoncm tanquam no- 
tamkic aflumemus ; calculi autemhttjus- initium afex- 
angt3ofeciam. Sitigiturincxpofito diagrammatc ufitt-. 
- : ~ fcrip» 
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fcriptifexangulilatusinw pundo normaliter bife&um a 
dlametro /0, quscin a porrd continuetur, ut tota contiriua- 

ra tribus radiis sequalis (it. & ducatur tangens vj latcri in- 
fcriptoparallela. &ab/*pun&o re&se per vertices infcri- 
ptae nf a£be occurrant tangenti in v &cj. conftat itaque per 
propofitionem 28 vj rc&am minorem cfle periphcria nif 
hanc itaque in nume- 
ris nobis inveftigan- 
dam proponamus. La- 
tus infcripti fexanguli 
nf radio aequale efto 4- 
rooooo,hujus dimidi- 
xxmmn 50000, fic em 
finus complementiea* 
rundem 86602. unde 
tota am datur 28 66oz. Hinc proportio, ut am diameter 
plusfinu complementi., ad^/infcriptam , itz ai radii tri- 
plum 300000 ad vj 104674 redam minorem ipfa niftotius 
peripheriaefextante, cujusidco fextuplnm 628044 rninus 
eritambitu circuli. Hic igitur tcrminus eft minonmajo- 
rem autem aifequeris hocmodo. 

Sit inhoc altero diagrammatc /z/infcripta ut ante iti- 
dem latus fexanguli cequilateri a diametro oi bifedum in 
m y &C tangens inicriptse parallela uy. hinc os peripheria fta- 
tuatur arqualis trienti ipfius ni 7 refta ns ad diametrumpro- 
du&am continuata intercipiet fegmcntum ds radio aequa- 
le per propoiitionem 25. his ita conftitutis re£ta ui aequatur 
duobus iinibus ipfius^ & uni tangenti. Peripheria autem 
ni eft gradium 30, hujus triens io, tangens 17632 , finus e- 
jufdcm i7364,hujus duplum 34728 ad tangentem ejufdem 
additum dabit quantitatem tangentis ui 52360 minorem 
peripheria m per propofitionem 29, 6c duplum ejus uy 

10472© 
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104710 minorem to- 
to fextante cujus 
fextuplu 6283*0 ma- 
jus eritanibitu circu- 
li. Conftatitaque po- 
.fita diamctro partium 
*2t)o,ooo intra hofce 
limites 62804 4 62,- 
Sjioperipheriam co- 
erceri. vel diametro 
partibus 1 00000 taxata, intcr 314022 &: 314160 periphc* 
ria^amplitudinem verfari. 

At Archemedem fecutus ex adfcriptionefexanguUpofita dia« 
tnetro eadem 10000 , dabitur ambittu infcripti jexanguli>peri~ 
fheri* ferminusviinor 306000, dr circumfcripti terminus ma~ 
jor 346410. quiimmanequantuminterfe diftant. x^itquead 
illamvicinitatem 9 quam nosab initio Jlatim ex ipfo ftxangub 
derivamusy demumper infcriptionem polygoni 96, & circum- 
fcriptionempolygoni lyilaterum potuit pertingere. quam rem 
in fua kvkXx i*>iii*A ut demonftrationibus firmiffimis^ ita cakufo 
'accuratiffimo comprobabit . rationem^enimdiametri ad periphe- 
riamiftic itaexplicavity ut majoremeffi doceat quam 1 ad 3^, 
minorem autem quam Xjid 3^5 quodfi hos numeros adcentits 
millefimds revocestermini ifti erunt minor 314084, & major 
~$ij±i$^nihilo anguftiores noftrisy quosprimo impetu exprejfi- 
'mus,illeautempoft quartam aut quintam bifeBionem Jitaffecu* 
tus. Sed.eandem facilitatem & ubertatem aliquot deinceps ex- 
jemplis comprobare operjefuerit pretium.^jr quidem Archime* 
dis veftigia relegentes latttsjexangulinunc bife<emm. 

Sititaqueinprimo diagrammate/;// r uncia tbtius peri- 
pheriae,atque ideo graduum^o, cujui dimidium/wgr. 15, 
'nujus finus nm 25S8190, & finus coj^plementi me $6} 9255*5 
- <undc 
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iindetota*;» dartir 29659258. Atqueindeproportio,ut*a* 
29659258 admn 2588190, itzai 30000000 ad vi 2617924, 
hujus duplum aequatur reGtx 175255848. & id minus eft 
£eripheria#5^cujus ideo duodecuplum 6 28501 76 minuse* 
rit tota circuli circumferentia. Et in (ecundo diagramma- 
tcfmi itidem fit totius peripheriae femuncia, tum so erit 
graduum 10. cujus finusduplumeft 1743 114, tangens au- 
tem 874886, fumma utriufque 2718000 major peripheria 
#i,qus hic eft totius circumferenti? femuncia,ejus duplum 
5256000 majusuncia/^; cujus ideo duodecuplum 6283- 
2000 majuserit tota peripheria. Atquc ideo pofita dia- 
metro 100,00000 circumferentia majoreritquam 3141 5- 
088, minor autcm quam 514162000. proxima autemve- 
tx eflet 51415926^ 

. Archimedihinc confieret 42155904 terminusmajor, &$io- 
5-8280 terminus minor. <velfic\ pofita diametro 10 peripheria 
erit majorquam 31, mworquam 32. qui termini vix in uUa 
mechanice ufurpari pofient. 

Tertio fi nf concipiatur latus quator & vigintanguli, in- 
deppfita diametro 1 000, 00000, utante,dabiturexana- 
logia fa&ionis anteccdentis re&aiy 1 50899 47,& tota cir- 
Qumferentiainpartibus iifdem 3i4i58728veraminor. Et 
in fecundo diagrammate ex analogia fa&ionis antccedeH- 
tis 13089971^, & hiilc tota circuli peripheria 3141595M 
niajor vcra. eft enim veraeproxima $1415 9264. 

Quarto fit #/latus o&o &C quadragintanguli infcripti 
-pofita diametro 100000, 00000, hinc ex analogia primi 
.^xemplidabituri// 654498552 minor peripheria^, hujus 
duo-de-quinquagecuplum 51415920896 minus erit totius 
<irculi ambitu. Haudalitereftoinfccundo diagrammate 
^flatusinfcripti duodcquinquagintanguli, & ^pcriphe- 
dagraduum7^, &:ideo ex analogia .^xcmpli fecundida- 

G bitur 
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bitur^,^ gr. & contingem*; 3141592^848: eum veras? 
proximafit 314159*6535,1. 

Sed cutri fecundo modo quiper peripheri? trife&ionemv 
rnajorcra termjnum exhibet multo propiusad verum ac- 
cedatur,quam primo^ita deinceps calculum comparabo- 
ut in fecundo diagrammate ostzma aflumaturyquantawin^ 
primo.Nam neque femper ariens periphcrifle datfleita com- 
mpde exhiberi poteft. 

Sit itaque in primo nif peripherixparsfexta Sc nonage- 
fima, erit itaque ea 3 gr.45 fcr. & nk 1 gr.5 z-fcr. 30 fec. hujus 
finusww 32719082.8, &finus compfementi em 99946458- 
75, & totaam 29994645875; atque liinc deinceps ex primi* 
diagrammatis analogia re&a vj 327249232 minor periphe- 
hznifcujus fex &nonagecuplum 3141 5926272 minuserit 
tota circumferentia circuli. In feeund© autem diagram- 
mate ftatuatur 0/ peripheria T i femicirculU erit itaqueejur 
finusi/327i9c828,cu>us duphim 654387656* ad ejufdem* 
tangentem 327366104 additum dabit re&am/» 9817477- 
6 o, quas maj or eft quam periphcria nh hscc au tcm tripla effc 
ipfiusw. eft igitur/w majoryMn eft T |femipheriphcrise, 
hujus itaque duo & ttigecuplum 314159283 20 majus erir 
fettiipheria ad taxationem djametri 20000000000 3 auc 
tota, pofita diametro 1 0000000000. 

Scxto fi codem modo pcriculum fecias in Iatere infcru 
pti centum & o&ogintanguli. hic pofita diametro 1000- 
. oopooob dabitur win primo diagrammatc 174532924^^ 
quod 180 fumptum dabit 31415926455^^^ circuli pcri- 
phcrii. rurfiimfit infccundo diagrammatc sr peripheria^ 
2jgn & os i gr. hinc dabitut tty 52559877, quse inajor fitpeU 
ripheria/wf. ea-autem T ^habettotius , quarehujus fexa^ 
gecuplum3i4i5926620 majus cft vcra periphcria, cum< 
ver#proximafit 31415926535^ 

Scptim^ 
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^Septimofi ni in primo diagrammate fit peripheria dimk' 
*dij gradus , ut nf fit infcripta polygoni 360 laterum. hic 
xnaiores terminos affumcre eft neceflc, quia vfflgatae tabu- 
lse ad taxationcm diametri decenotamm non fiifficiunt. 
affumam itaquc finus in parcibus radii 1 00000, ooooo, 
^ooooo. quamobrcm finusdimidiigradus-ww inprimo dia- 
grammate dabitur 8726535498374, &em iinus compic- 
menti 999961 923064171 : unde tota am<kamt 2.9999619- 
23o64i7i,atqueindc w 8726646259690, quae minor eft 
periphcria*/*, is numerusper 360 mtikiplicatiis dabit 314- 
-1 5926 53 4884oo,mmotem fcmiperipheria inso ad fftam di- 
►ametrum, aut minorem tota eircumferentia pofita diamc- 
•tro 100000, 00000, 00000. Et rurfum in fecundo dia- 
tgrammatc fit es peripheria o gr. 30 fer. ejusiinus ut antc 
8726535498374 duplum 17453070996748, ad tangentcfti 
^jufdem $726867791 138 &dditum # dlabit 26179938787886 
♦re&am ^miftotem quam€t peripheria 1 gr. 30 fcr. quse 
vaIet TT |totius,aut TT V dimidii circularis ambitas. quare 
iile ccnties vicics affumptus dabitlimitcm peripheria ma- 
jorem 3 141 55, 26545, 46326 ad taxationem diametri 100- 
000, 00000, 00000. Verse enim proxima hic fuerit 3 14- 

1/9,26535,89793-^ . 
~ pertiqucfllrii«us hic e tabahslaboriiobis ftrrgat, m m 
primo diagrammate ni periplieria o fit gr. i fcr.& nf infcri- 
«pta duplaeperiphcrMC,Iatus polygoni io8oolaterum.tumq; 
tadius*fluma<car 100000, 00000, 00000, 00000,, 00000, 
«cikius ogr. i fcr. 29088*204563424596374, & finus com- 
•piementiw* 999£99957*, 92025, 32795,12624, & tota md 
^99999^99^7^ 9*02?, 32795, 12624 : atque indc vivc&z 
Ttoinor quam peripheria ni o gr.ifcr. ■dahitur 29088820866- 
«572 i^84f829 qumumcrus /per 10800 multiplicatus dabit 
' terminu^^i^ 5^4^5^ 3$ 897-93 1 J 34^ 

: . ' G 2 953* 
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.-9/$20o.vcltotaperimetro,fi diameter afliimatur partiun» 
iooooo, ooooo, ooooo, ooooo, ooooo. Et rurfum infc- 
ctuido dia£rammate ftatuatur ^iitidem o gr. ifcr. & finus 
cjus qui fupraz9o8882045^^424596574 3 isduplicatus&ad 
tangentem ejufdem 2.9, 0888, 2J687, 031^9, 08121 additu* 
dabit872.^(J4(>2.59^7i65ioo89pro re&a/winfeeundo dia- 
grammate, quaemajor eftquam/w peripheria tripla ipfi- 
u&os. atqui ni valet^^ femiperipheriae//w0, numerus igi- 
tur inventuspcr3^oomultiplicatus dabk 3141592653589- 
79 43^312 majoremfemipheripherk, veletiam tota pofita 
diametro partium 1 00000,00000,0000*), 00000. Qoiam- 
obrem exutriufque camparatione datur circuli periphe,- 
riamajor quam 3 1 41 5 9165558979,^^0^ autem quam 3 1 4> 
159265358980, pofita diametro partium 10000, 000003 
00000, 

y^ttquiArchimedea viaexumminuto infexto.circuto dejt* 
net: t exinfcriptisnamquedabuntur 314159260, excircumfcri^ 
ptisautem 3 141 sgiyq^quarepojita diametro 1000000 dabitur 
terminus mimr i\^9i^major autem 314^93. *#nto itaque 
noftri limites Archimedeos femper antcvertunt^ & tam longe 
ultra eos provehuntur. Cum nos velex unists gradys Jinu hanc 
rationem etiam ad feptimam notam producamm. illinc enimno* 
hisexiftunttermimy&^tsm^ 

tro partibtts 1 0000000 taxata. Vt femper amptius dkplo cha+> 
ratterumnumeroillumantevertamus. ubi illi ad fextum circu*- 
lum ratio diametri adjuam peripheriam dejinit, nobis ad deci» 
mumquartum facile excurrat.fi/ie decimumattingat y nosultra 
vigefiwumproruehamur.atquc ita continuoin^mnibm majorir 
bus & minoribus conftantioperisprocejfu.quod cum horum omnt- 
um dr aliorum compiurium indufiion* verum probaripojftt , u- 
num iftudduntaxat,fubjiciam,neqmamplius aut abau>swjkos> 
Aut benevolum lettorem tanto numerammtndio deinceps fa? 
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Efyllabonumeronim primo propofitionisfecunda^iri 
quo complementa ad femicircukim,kterum'e continu£ 
quadratiinfcripti bifecHone ortorum,annotavimus, ^iTu* 
matur nunc numerus cKiodetricefimus 19999,99999, 999*. 

$9> 99 6 S7> S79V> 9tf)> M4 8 9> ^4°9T, 9*5 8 9> 109*6, 399*- 
53. qui eft complementumlatcrisinfcripti polygoni 5368- 
70912 laterum, hic numerusde diametrofubdu&ttsrefirv- 
quet342 T 42068, 90634, 74510,35908, 07410,79013, 600- 
47, hic porro per radium multiplicatus dabit nnmerum 
aequalem quadrato a latere polygonidupto laterum rm- 
roero 107374 j824.pcra&a igiturradidsinveftigatibnc da> 
bitufiplumlatus 585, 16723, 17068, 63871, 58564, £69 }$i 
1379 t, i8o4-i r: & amplius, adtaxationem diametri. 200000, 
00000,00000, 00000, 00000,00000, 00000, ooooqf, 00* 
4Erop>cum qnim diametri &: infcriptse differentia liabeac 
duntaixat o&o & trigrhta notas fignjficantes % hie ttftfrna 
&L penulfcima fubhjbricae- funt, & ft pro-unitarc Biharium 
in-hne reponasrum certe utmmimum illo au&orioJo jufto 
crit major < & fi demas mirior. hinc fdem latuscireulo cir- 
cumfcriptum dabitur 585-, 16723, 17068* 63874, oyo*i,> 
31775, ,441 68,40209 minus jufto,& ii unitate augeis jufta* 
jnajus. - : _ r . . r 

Hincitaque fi proportio inftituatur inprimo diagram- 

xnate,ut4W 2,999$, 99999* 99999,99*57* 5 793 r > 93 6 5>M~ 
489, 64091,, 92589, 20986, 39953r ad #/585167231706863- 
87158564609581379118041, ka ai dramerri fefquipkim ad 
re&ami'/ 585, 17)068, 63872, 4205.?, 51**7; f59r6j. 

90859, vera prpxime minorem, &r fi unitatfc augeasttiajoi 
rem ; hatcautem per propofiribnem 28 minor eft periphc- 
xxznif- quare is numerus per 107J741824 multiplicatus 
dabitnobis peripheriaflft €^^^«2831, 85^307, 1 7958, 647* 
6& ifc%6?%665fo9QGS6> 5^59 v$ra; minore«*,pofifci dia* 
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- jnetropartium 20000, 00000,00000, ooooo, ooooo, oo- 
oop„ ppooo. Porrd autcm in diagrammate fecundp fitj^ 
idem btusinfcriptipolygoni,&propterca *^per3o pro* 
pofitionem,du6bus infcripris & ufli circumfcripto j am an- 
te invento «quale^horum fumma conflat nobis 17555016« 
$5110591^1726^605365171750^6291 %C paulp nrinus>quafc 
major eft peripheria nif per propofitionem i9,atquc ea 
valet triplum ipfius <*r,qu« habct tTTf T? rm totius periphc- 
riae: quare totaperiphcriaminor erit, quam 61851 853071- 
795864769152867661559005791514. (^uamobrem pofita 
.diametro partiumio^ooooo^ooooo^^obo^^oooo, ooor 
00,00000, ooppo crit pbriphetia ftfinor qoam 628318^30^ 
71795864769152867665590^05791514. major autem quam 
62831 £5 3071795864769 252^86766559005 658559. 

Hoc cft pefita xiiametra parcis unius, tum peripheria 

vides itaque ufqiie ad quiritum 8£ tricefimiim circulutn 
has notas eon/entirc. >Ludolphus pcr infcriptionem St 
circumfcriptionemhujus cjufdem polygoni dufltaxat af- 
fecutuscft hosltmhes3 T i^^2i|^|4 majorem, fcjr^; 
UUllUUUU minorem, nos ad tricefimum quartum cir* 
culumcx eodcm loco produxiilMs. vides itaquc nos in 
omnibus ultra duplum mrllefifflartim vel circulorum afc 
fumprorum numerum confiietam rationem fempcr ance- 
vcrtere. Quinimo priufquam Afcfemedea adfcriptione 
adadeo anjplos&aiiloslimites dsveftias, opus erit longc 
ul?eruis laceia adfari^tarum ctffitinuari. cnligentHfimus 
jc^iftajl^idolphus nofter, initio fa&o aiatere quadrati e- 
andeminfcriptarum inventianemiexagies continuavit,ad 
taxafionemdiametri quinque&? feptuaginta citculorum> 
^iocicdcmiaix iftos Jimkesiiobisftiimmo ctim Jabore ex- 
;n::> r • > preffity 
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prcffit > quos ided fepiilchro fuo tanquam cxantlato- 
jaimlaboruntteftcs infculpi juftit. j 1 

« .14*1.1» 2**2*' *l I** a£*t.*:.t| 1.7»' J«*f* 

^7JTaTTjToTT"o)gT?* ^)?7tTT)TT»?« j^o oTo)o 

« f4M» **S*J t«7»l XJf+^ *«4|J tlW» Jo*tt 

J f & y acr)TTT7T? o' rST?) *T • T* )TTT TT, i7ToT;TToTT 

videsipfiim adeo immani labore duntaxat unicanotanos 
-fuperare, & nos in tricefima quartocirculo,illamm tri. 
eefimo quinto defihcre. ego exjo & ji noftri fyBabi nu- 
f mcro ipf umuna au t aftera etiam nota afcteverterem, fi di- 
amcter, fecundum quam in&ript« ilfefctaxantur, dttobus 
tribufve rirculisfuiifetau&ior. illaeiuminprioreduntax- 
at quatuor & quinqqaginta circulorum fuit aftumpta^ 
Tantamitaque utHketn, tantamqu^adeofacilitatemLo- 
giftarum abacis noftrum epichircrtia mducie.quod tamen 
fcnge mimmum-mibi videatur, prafriftis, qu&hinc dein* 
cepspoftea deduccmus. 



Fitepos^i-rio XXXII; 

&ldmetrokinmo& 
M, ratia diametri adfevipheriam in inflo tot circului con~ 
ftan*emt> cjuot nontenarii c<>n$inui&f*inei$io m injcriffa 
complementi dati lateris inrvenientun * 

IpvEmonftratro tota ab incfo&one pendct. &t ^wamvis^ 
JLr<te utraque quam inftitimus via tneorema fitvetum, 
*&ti$ ffitrit dtepfima dembnftravifFe. nim & fecuridae tatio ^ 
Jionfuerit abfimilis , & primaviain fcqucntibus # lbngc' 
maximam utilitatemnobisafFeret. Quamobremtheore- 
matisargumentum ita habet. Sumamus latus o&o & qua- - 

dragintaw^ 
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dragintanguh cujuscamplemontum adfemicirculum da^ 
bitur 199 f7i78464quantarum diameterioooooooooo y &: 
quia hujus initiumi99,nbinovem bis conrinuatur,ajo rati- 
onemdiametri ad peripheriam ut minimum ad quatuor 
circulos,hoceft,ad decies millefimam cliametri partem 
yeramdari: namque indejam ante expreflimus nos ter* 
xninosut i ad 3^5^14. Eodem modo fubtenfac unius gra* 
dus complementum ad /emicirculum eft 1999913 8461, 
hic quatuor funt novenarij cofttinui. ajo itaque ad mini* 
mum ufque ad o&avum circulum rationem diametri ad 
peripheriam in primomodopertingere, id enim jam fupra 
illincfuitexhibi^ Ita ex infcripta duorum 

nuautorum cujus complementum ad femicircuhun ha- 
foetab inifip continuos feptem novenarios, qyemadmo- 
dumfupra patuit ; Ajo per prin^um modum, rationei» 
diametri adpcripheriam fiiam conftanter produci ad cn> 
culos quatuordecim ut minimum. haec enim indefupra in- 
venta eft } T lis™UU^U 7 oU- Denique, ut verba conferam 
in compendium, m vigcfin^o nonp primi fyllabi propofiti. 
onis primae numero funt continui novenarii feptendccim; 
,atquehinc datur ratio diametri ad peripheriam ut 1 ad 

3"r«yoo«?o?n?c«o«7?gQTVTToaTSTnn?f) UUl fciU. qUdl LUlll (X, tixv^* 

^mnimcirculum omnia accurate veris chara&cribus con- 
/entjunt. In his autem ii hoviflimse notse unius [unitatis 
au&ariolum acced^r, h veftigio tcnninus ille eft major fiv 
turus jufto : Eadcm indu&io ex fecundi diagrammatis 
analogiainftituipofllt.egoiftisabiinde fatisfa&um exifti- 
mo, cumadeo conftans horum exempjorurn indu&io hu- 
jqts veritatemcomptobarit^ cujus ufuspoffca efit illur 

C ON* 
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v * 

Licet itaque hinc,quo ufqueratio diametri adperiphe* 
riambene accurate efingulis erua^ur^quam proxime de~ 
finire. 

NAmquc,cum pcr j i propofitioncm conftetifecundum 
modum priorem polita diametro partis unius dari pe- 
ripheriam 3^1* ; & e dodecangulo 3 T ;*4l,e quatuor & vigin- 
tangulo $xiiii. cx odo &c quadragintangulo ^jA^Al ; e fex 
&nonagintangulo 3 7 i4^m:atqucita porro poflint utcun- 
queprogreflus aeftimari ex antecedente theorematc , hic 
per peripheriae decimas & centefimasprogrefliim eum de- 
finiam. Atque ita conftituo, Rationem diamerriad peri- 
pheriam fecundum primum modum 
A dccangulo & ultra bene accurate definiri ut raini- 

mum ad taxationem diametri partium 10 o. 
A quatuor&vigintangulo&: fupra non abcfle unamdia- 

metri ioooo. 
A trigrntangulo & fupranon abcfle unam iooooo. 
A-quinquagintangulo & fupra non abeflc tmam 10,00000.^ 
A 100 tangulo &Tiipra non abcfle unam 100, 00000. 
A 2.00 tangulo &: fupra non abefle unam iooo> 00000, 
A 400 tangulo & fupra non abefle unam 10000, ooooo, 
A 800 tangulo &fupranoi^abefleunam i 00000, 00000. 
A 1600 tangulo* &: (upra non abefle unam 10, 00000, 
. 00000. 

A32oo'tangulo & fupra nbn aBeffe unam 100, 00000, 
00000. 

A 6400 tangulo &: fupra nx^vabcfTe unam 1000, 00000, 
00000. < r . . ■ 

H Aiz8oo 
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A 12800 tangulo &: fiipra npaabpife wiapi 1 0000, 00000,- 
00000. 

Atquc ira; pprro. qiwntumlibet cpqjtinuaftdp* Yides- 
hiciunovilfimoadquatuordeeimaotas me tantum hane 
rationem producere. Gum revera docuerim fupra ex fub- 
tenfa duerum fcrupulorum quae totam periphcriam 1 b8~ 
00 ambit,jam eandem rationem ad decimamquintam 
notajBper primum modum bene a,ccurateexhifoeri k maluar 
autem intta.veritatis liraitcs^mecoetcere. Et fi de alkjuo-* 
intcrmedioaccupatit^ quidqu&m definice poftules, neque 
iiiudutique per 32. propofitionem etifcarduuna. Vt fiquae— 
raturde ktetepolygoni 499783 laterum, quatra prope ad* 
verumnieducatprimae fadionismodus : video hunc mi* 
merum intereidere inter polygonum 262144 & 52,4*88, > 
prioris porrd complementum efle numerum decimum- 
fcptimuminfyllabo primo propofitionis fecundas , atque^ 
iUicnovemnoviescontinuo ordinc abinitioiterari,quarec 
tutd &: fidcnter pronunciabo ut minimum hinc rationem 
legitimis numeris produci ad circulum decimumo&a-. 
vum. Atque ita porro in relfquis analbgia confimili.quod ' 
omnino.annotaviiTeQp^:3t pretiumftiitvifum. Scd geor 
m©nricamfa^boncmfad circuli peripheriam fua parabili-. 
tate &c JxyiQelu arithmeticx aemulam hic. ante expedianv 
<juaip adreliquaprogredian. 

Fr o posjtio X XX III. 

Lineam date periphertx quam libet ftroxime &quakm 
exhibere. 

HVjus fabrica^ utilitatem ex theoremate 31 rcpctcrr 
handeftdifficile, & cum duaeillic via£ proponantur 

- • altera. 
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r*lteta pcr ctatat peripiierue trifefitionem , ttt *e&a incer 
^convexum &; diametrum coamnuatarti radio fk seqtialis, 
-altera ut diameter radio ^equaliter concinuetur , nos u- 
<trataque pro fua parafeiiic^ e h&c adMbebisaus. Etqwdem 
ab hoc noviifimo ia&o initio. 

Exponatur itaqoeoircalus^cui *e&a $*3ftufecar 
«juaMs^infciubtto eiiams^ain^rfi *f y idqw a 4i*mtvtofy 
bifeceturinw, atque contfnueturradioaequaliterin *:hinc 
>in altro diametri termino i rc&a circulum contingat. 
tumquere&ae ab* per^&j/eduiStoeabea intercipiant rc- 
ftam vj. caperipheria/^minor& j>roxime aequalis erkj 
atquc ideo 
cademfexies 
iterata tota 
jctrcumferen^ 
tiam proxi- 
me sequabit. 
Id enim pro- 
pofitione 31. 
eft demon- 
ftratum, hac 
sriadari rati- 

onem diametri adperipheriam ause 1000 ad 3 1 40. qu? tam 
^jpropinqua e verte eft quam Arcninaedea vulgaris 7 ad izz 
.namea cxhibct3i42. Cum verse proximafit 3141. Hxc 
|>rima efto & leviffiimin ttiinimisetiamcircuiis fa&io, Sc 
ad eofundem meclianicfcn apciffima. 

Eadeta viitfi /j^fit latus infcripti dodecanguli, erit vj x- 
^qualis duodccimse yarti totius jperjpherwe, cujus duode* 
cuplumtotampcriphcriamut proximeaequabit. erit enim 
ratio quae 10000 aa 3141 c,cum vera proxima fit ut 10000 
^tdji^i^utita ne quioeinTT^dumetti-abeatur a vero: 

H z cujys 
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cujus idco mcchaniccm concinnitatc quadam ji*vabcv 
Sit igitut cxpofitus circulus osn , quem in / contingat 
refta id> &: fit per centrum re&ainfinitatf/ : inde ex e cen- 
tro e/i ed xcQcx, & ipfa ^//diametro conftituanturaequaks, 
& conne&atur */,quae peripheriam fecet in n\ redta ab x 
pcr n tangenti occurreris in v abfumet fegmentum tan- 
gentis vi peripherix m ut proxime # quale. Eft autcm ni 




pars femiperipherix duodecima, &: totius viccfima quar- 
ta. ftatuatur enim j/ipfi //' aequalis. habebunt itaque sequi- 
crura triangula edv ves, communem angulum ad v, atque 
ideo erunt fimilia. cumquc^/ fit dupla eu ctiam dt poterit 
triplum ipfius wquare eai trianguHim erit dimidium trian- 
guii aequilateri; atquc edi idco j redli j tesevhnic sequalis 
itidemfueritre&ij, Sc quatuor re£torum 7 £. atquc ideo 
iv quatuor & vicies fiimpta dabit rationem diametri ad 
peripheriam qusc 10000 ad 31 415. Sipropius ad verum 
poftules accedere aflumatur in primo diagrammate nf la- 
tusinfcriptiquatuor& vigintanguli. & aabiturratio quae 
100000 ad J14 j 5$| v cum vera fit 31415^1, 

rr: Sivero 
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Siverd majufculus deturcirculus ut nf commode fit 
latus o&o & quadragintanguli, dabitur vj pars quadrage- 
fima o&ava peripherias , inde tota 5 ut ratio diametri 
a Iperipheriam liinc exfurgat accurata quas 1000000 ad 
3141591. quod profe&d ante hac ex ulla-alia mechanicc 
{perare improbum videri poterat. 

Vtficoncipiamuscircuium cujus diameterfit ccntum 
miliarium , hac via in cjus ambitu non peccetur 
xnillefima unius miliaris. miliareautem noftrum horari- 
umhabet pedes 18000. unde efficitur intoto ambitu dc- 
firuendo non integris duobus pedibus hoc modo erratum. 
Quamobrem aliqua antecedentium fa&ionum in qu&- 
canque tandem mechanice fatis erit oportuna. 

Id e m A l 1 T E K 4 



f 



SEd &e /ecunda 31 propofitionis fa&ione,liaud mirius c5- 
cinnammcchanicen derivarenobishaud erit arduum; 
Sit igitur circulus aoi diametris normalibus diife&us , &6 
fit*f totius peripherras 
fexta & ir pars decima- 
fexta, atque ideo sr' 
pars quadragefima o- 
£tava: huic autem fta- 
tuatur aequalis om, &C 
fit tangens//! re&a mr J 
tangenti occurrcns ab- 
fumet ijr, ea erit proxi- 
memajor ipfa /> peri- 
pheria.eftque om tertia 
pars peripheriafc ir. at T 
<jueitaaltrinfecus agsu 
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cur^: quaretota^ aequa^uroftanri eof ius, & duplum 
quadranti.daiairautemhinc ratio diametriad pmphcri- 
amquae ioooo ad 3 141 6 r i. Sed flla quas per mfcriptio- 
nem dodeeanguli abfolvitur einechanice priore, ut fadt 
U-ima y ita huic c&um&m.xix. cejdit. 



P4LOJ>0«ITIO XXXIV. 



Date nSa *qv#iem prifherittm J dato crrcnlo *Jh 
ifimere. &><vontr*. 

; * 

IDnuncprimum in-lineisirifra etiam in riumeri* expc- 
diam. Eftautem iftatnechaniceexantecedentepropo- 
ffitionefatis expcdita. Detur re£ta sr cuixqualisperiphc- 
riaifitafefiiiBficnda c circulo ni. Hic prknum illud expen- 
dendom data linea radioncfitm^Jor asxminor, &quam 
bcne proxime vero i£ 
tam lincam cupias ex- f 
preflam, ita enim vcl 
tota fimtil,velperpar- 
•tes tantum poterit ad- 
thibcri. Vtfideturre- 
,£ta rs radio circuli 
qualis, fi ea bifariam 
dividaturin/,&: bife- 
gmcnto utrimquc a 
pun&o contadusin tangcntcftattt3nwrKquaIw^ »,fie 
continuatio diametria *o radio fit sequalis^re&a ab a in ter- 
minos^abfumctperipheriam^*qualem reifac^, vd 
dztzrs, & idquidem tam proxime quam £net xario dia* 
• mctri 
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metri i oo ad pecipheriam 3 14. Si accuratius id ipfum ex- 
hiberipoftules. bifecentur ipfa bifegmcnta in v & m> &£ 
ab a adjungatur rciStee amav, ex intercipient peripheriam 
aequalem #i/,quifemiifis eft totius upSc quidem tam proxi- 
mequamfinet ratiodiametriioooo adperipheriam3i4iy^ 
& propius co , Atque itaporro. rts ex analogia jr pro- 
pofirioniseft manifefta. Siltneamajor radio detur, toties 
iffebifo£Uoiterari poterit; quoad fatis prope ad optatam 
rationem aceeileris, ut fi Knea diametro decurasqualis, . 
prima bife&ione radio,fecundadimidio,tertia quadraij- 
ti xqmlte conftimetur atque inde jamnon una decie*^ 
mjllefima dfemetri part-eabcris^vero. ftfortein nimium 
jnimtt&sp#rtes eoi*cidatur continua bifc&ione, utere pri- 
mum parte tercia, eafnque bifecatofifit opus. nonpoteft 
operofiimr videri qui regulim & circinum modo tra&arc 
didiciti Sed& datatperipherias re&a arqualis dari poteft. 
namcum/^erit parsfexta totius, bifeccurini,re&a e- 
rit xqualis parti fextse inratione 1 00 ad 314. fi propius ve- 
lisbifecaucrumque bifegmentum dabiturmv aequaje par- 
ti ejusdfmidiar.idque duplicatumtoti eritsequale. JHinc 
ideminmajoribusminortbufve peripheriis fimili analogia 
exprinai haud difHculter poterit. 

Prseftat itaque noftra fa&io etiam &fJLfixtx*2$, quod a£> 
aliis fruftra exigas , aut demum curiofa &: anxia dclincz^ 
tione vix tandem , neque ita acqurace exprimas; Nam 
quiideoad veterum helicas confiigerunt , eifquc novum 
fchewia cirGumdederunt, nimis fecure operam ludunt: 
eumcatum delineationonjmiiiusmolefta^ quam>ufu5 fit 
periculofus. 
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Propositio XXXV. 
Vatam feriphefiam data ratione fecare. 

ID poftea etiaminnumeris praeftabitur quam accura- 
tiflime, nunc linearum mechanicen tantum confe&a- 
mur. fuerit autem hoc ipfiim ex antecedenti theore- 
mate haud operofum. cum enim re&am aliquam lineam 
datae peripheriaz per propofitionem 34 pofueris aequa- 
lem, ea in optataspartes aut fecundumdatam rationem 
divifa, tum iftis partibus rurfum aequales peripheriae 
per eandempropof conftituipoterunt. atque ita datape- 
ripheria fecundum datam rationem eritfe&a. Etfitota 
majorfit quam utfimul unica fa&ione voto fatisfaciat, 
aflumantur partes ejusdimidia, tertia, quarta & caeter*, 
quibusperipheriaconftituaturarqualis, esedemque peri- 
pherise toties iteratae optatae rationis terminum exhibc- 
bunt. Poflet hac via quoque figurarum ordinatarumad- 
fcriptio explicari ; fcd illarum major utilitas ad abacos 
logifticos in numeris poftea redundabit. niechanice au- 
tempercircinumquem proportionum vocant tunc fueric 
expeditior. quamobremhicmanum de tabula aliquan- 
do tollendam exiftimo. 

Propositio XXXVt 

Datainfcripta debitam peripheriam tam ver<e propin- 
quam innumeris exhibere , quam erit ratio diametriad 
Juamperipheriam data. 

PRopofitionefccunda & tricefima ejufdemq 5 xorife&a- 
riofatisclare jamfuitanobis demonftratum, fiao con- 

tinuatio 
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•tiiruatio radiaftatuatur «qualis &c nf infcripta lateri fexm 
guli, tumw^peripheriam re&se vj refpondere quantarum 
diameter alTumeturfpatium 100 5 etfi nf fitiatus dode- 
canguli,inpartibus 10000; finfiit Iatus trigintanguli ia 
partibusiooooo; fi fitlatus duodequinquagintanguli in 
^partibus iooooooojfifitlatusfex&nonagintanguli inpar- 
tibus 1.0000000, fi ducentanguli in partibus 1 00000000, 
atque itaporrd. cujus explicatio k 31 propofitione 6c e- 
Jufdem confe&ario dependet.quodfi itaqueinfcriptade-. 
tur aequalis radii dimi* 
dio, ea minor erit la- 
terc dodecahguli , at- 
queideo pofita-diame- 
tro 10000, ejus veritas 
ut minimum ad hos 
numeros refpondebit. 
li^detur aequalis parti 
ccntefimaeipfius radii, tum inter vj&c nifnulla intercedet 
difFerentia, diametro ctiam 100, 00000 partibus taxata^ 
Atqueita continuo ordine fecundum expofita in reliquis 
proccdendo. Efto igttur infcripta #/partium I4j72^quan- 
tarumradius 1 oooooqo, quseritur in quot radii millefimifc 
peripheriaci congrua bene accurate explicari & inveni- 
ri poflit, idquenullaaliacircumitione aut^/yy«a. Ex- 
perire quota hxc radii fit pars, ifta hic eft fere ^4, atque 
idco infcriptaiftaminormultolaterepolygom 689 late^- 
rum; atqui-e confc&ario propofitionis 32,'Cotiftat d qua- 
dringentangulo , & fiipra , ad novem circulos adfcriptam 
vj peripherix nifbcne accurate congruere , ab o&ingen- 
tangulo autcm ad doccm. quare planum eft hic ad verita- 
tem ctiam u ltra nonum circirium accedi. Itaque fi quis 
infra dccirilum circulum a me hujus confenfum exigat 
Bihilme erraturumintelligo. five radiu$ ponatur partium 

I 1OQO0, 
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xoooo, vcl i ooooo, vel ioooooo, vel i ooooooo, atque itir 
porro, quorum cxtremus &: ultimushicfitioooooooooo. 
Cujus inveniendi via hxc eft; fit/z/inicripta 14572, cjus 
dimidiumw* 7286 pofito radio 1 0000000, vel pofico ra- 
dio iooooooooo,rum finus nm fiierit 7i86ooo.erititaquc 
linus compfcmcnti 99^9.997346 ut proxime. Hine pro- 
portio, ut am Z999999546 adar^i 4572000, ita gi 3000000- 
©000 ad 1^*4572001,!. atqueadeo tantam ajo cfie peri- 
pheriam nif pofita diametro 20000000000. tantillouti— 
que fua infcripta majorem. Quam fi ad gradus, fcrupu- 
la, 8c fcrupulorum partes revocare expetas, iti adeo haud 
erit opcrofiim. ut enim tota peripheria 62831853071 ad l 
hanc fuam partem 14572001, ita 360 gradus -^Util uc : 
proxime, quie efficiunt ogr. 5 fcr. ofec. 34^1 tert. fi ca- 
nonis finuum Icges fcquaris invenies hanc infcriptamfiib- 
tehdere periphcriam ogr. sfcr. ofec 34 ? iJ tertiorum.atqun 
eertumeft tancillohic tabularum rationem per differen- 
tiatum confuetum cpikigifinuma vero deficere. cum hxc : 
ipfa,ea qua doeui via,ut minimum ad 1000,00000, ooooon 
partcs nc hihim quidcm peccct.&hicnonultra dccimum 
drculfiadhibuerim. cft enimfuprademonftratuex infcrr- 
pta duoru ferupulora ad quindecim ckculos nihil pecca- - 
ri; atq; ihde in quatuor fcrupuHs ad quatuordecim pcrve- 
niri; in odo fct upulis aute,ad tredccim conftans ratio cft. 

Atquifi peripherix vcritas etiam in pluribus notis po- 
ftuletur, quam fimplicihac viapneftari poffit,tum fccun- 
dithcorcmatis uftrs huc tibi quoquc erit advocandus. Ex- 
emplurataleefto. Dctur infcripta 139 15 470410. quanta~ 
rumdiamcter 200000, 00000. Sc quxraturperipheria hu- 
ic infcrtpt« debita. Prijncipio cum infcripta expofita ad 
latus infcripti quadjratiproximcacpcdat,certum eft peri- 
phcriamci drbitana quadrantenunorem cfle* fiveroma- - 
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}jof effet quadrante ejus complementum pro ipfahuc ad 
vocarem^porr&autemcum ex infcripta dimidii gradus ra- 
tio diametri ad fuam peripheriam in decem notis demum 
accurata cxfculpi poflit^video mihi hanc peripheriam 
proximam tantifper concidcndam, ne hinc quidquam 
ilubrici nobis fuboriatur. Atqueita agam 

90 gr. 



zigr. 
Hgr. 

5 g r - 
zgr. 

igr. 

ogr. 

ogr- 



30 fcr. 
15 fcr. 
37*fcr. 
i8|fcr. 
98;fcr. 
54fifcr. 
17 '£fct. 



* quamobrem o&ava bife&ione ad fcrupuli unius quadran- 
tem ut proxime eft dcventum» & ideo peripheria dataein- 
fcrip tx dcbita etiam poft o&avam bife&ionem iftac eflet 
minor. videsitaqueopusprimae^ fecundae propofitionis 
hucadvocandum. fedne operis varictas noviflimas notas 
in erroremimpeUanopusipfum ad taxationem diametri 
duodecim circulorum inlbtuam,qua$binas redundantes 
notas, ut abnndanre$> ad extrenuim deteram. Efto jam no- 
bis femicirculus gci cui infctibarur ei, atque dat# fubtenfse 
magixitudtnem rdEeracncmpe i, 39154, 7041 o, ad taxatio- 
nem radii 100000, 00000, vd 139,1/470, 41000 ad taxati- 
onem radii 100, 00000, 00- 
odo* hincin iifdem parcibus 
dabitur infcripta complc- 
menti ai i ^jSjzzj^ 7894*. 
bifecctur djeiride pcxijrheria 
**in o y fitque infcripta com- 

L I 1 plementi 
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plementi ^ atque id ica o&ies hoc cafu continuatumim 
telligatur. lam per propofitionem fecundam, fi re&am ex 
kiCctiptsi-di &cae diametroper radium multiplices, fa£ti la- 
tus erit infcripta ao, quae fubtendat peripheriam ai & prse- 
' tcrea ie teliqiise dimidium. addantur itaque a4 & ai, ha- 
rumfumma 339 15 4704,1000, perradium loooooooooooa 
multiplicata efficiet 3 3 91 547041000000000000000 qua- 
dratuminfcriptse^, quaehinc longitudine datur 184775- 
906502,2,, fccundofihaecinventa ad diametrum addatur^ , 
fumma per radium mukiplicetur,fa£Hlatus i96i994895<>-~ 
22 repjraefentabit infcriptam au , qu» fubtcndit periphe- 
riara Jip &prseterea<w femiflem retiqux oue. atque ita fi- 
mili modo continuando dabitur 1990755 185434 comple- 
mentum tertiaebife&ionisihinc complementum quartx 
bife&ionis 1997687459J98 : tumquintae 199942*1781265 : 
indefextaM 999855440092 5 dehinc feptimae 199996444«*- 
0252 r denique etiam o&avas- bife&ionis compktnentum: 
19999909^4903, in quonovcmabinitio quinquies conti-* 
nuatur, quod cx argumentopropofitionisjaindirio.eftjiia 
pcripheriamafuare&aad radium decem circiilorum nc/ 
quidem unico chara&cse peccare/ed eatenus ad amuifiiu 
confentirc; Jkfiforfan infeptima bife&ionc nihil ad de- 
cimam ufque notam veritati decefllffet, malui tamen in 
illam partem peccarc, ut hoc exemplo numcrorum fecu- . 
ritati caveajujc. CcA ifltos numeros brevi fyllabo com* 
ple&aiv 

Datainfcripta cujusperiphcria quxrituc/ . 1591 5 470410,06 

Ijuscjpmplementumadiemicirculum 14365224789.42 
1 * Infcripta complementi dimidiae periphcrisc quaefitae 1 8477590650.22 
2?> Infcripta complemcnti ^ peripheriae quaefitx 19629948956. 22^ 

3* Ijafcjripta complemcnti tperiphcri* quaefitx . 1990755*854. 34 
; ' Infcripta. 
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4; Ihfcripta complementi .^peripheriae qusefitae 1997*874593. 9^ 

/.Infcriptacomplementi^p^ripherisequsefitse J9994217812. 65 

6. Iafcripta complementi ^ peripheriae quxfita? 19998554400.92, 

7.Inibriptacomplementi T1 i periphenaequaditar 19999638596. 96 

8. Infcriptacomplementi Tr ;peripheriae quaefitae 19999.909649,05; 

Porro fi jamfeptimae bife&ionis complcmentum 19999- 
638596962 de diametro 2000000000000 deducas,S£reli- 
quum 3 61 40304 per radium mukiplices>hujus.fa&i 36140- 
jP4poooooodoooo latus 60 1 1680630 erit per propofitio- 
nemprimam complcmentum bifeftionis oftavasxiuanta- 
rum radius 1 000000000000. & dctritis noviffimis dua- 
busnotis, q\ixlubricae funt, erit^ea 6011^80630, quan- 
tarumradius iooooooooooinitio erat propofitii^. His* 
ita conftitutis repetaturdiagramma huju& proppfitionis 
primum, jfitqueillic em dimidiam o&avi complementi ad 
lemicirculum 9999?54824,& totzam 29999954824, & nf 
fit infcripta odtavae bifc&ionis paulo ante inventa 60 116* 
80630. undeproportio inftituatur utante. quemadmodum 
am ad///Jita*/radii triplum ad vj 6011689680, cui aequa- 
. tur pcripheria nif. Eft igitur vj peripheriae ad quam 
|vcrtinctinfcripta data. quare ifte numerus per 256 multi- 
plicatus dabit nobisjoptatam periphcciam datae infcriptae 
debitam,ad optatam diametri decem circulorum taxatio- 
nem 1 5389925658. Atque inde r facile crit fi libcbit ean- 
dem periphcriam adgradus, minuta,fecunda, etiam tertia 
& quarta revocare. . Vt 6^01*31415926536 circuli femi- 
pcripheriafecundumhujusfcmidiametri taxationem, ad 
invcntam peripheriam 15389925658: ita 180 gradus ad 
88 T ^UiUUtquifunt88gr, ^iofcr.4ofec.atqueitaporroin: 
caterisomnibusanalogia confimili 

Qeterum ut te ifto rcdu&ionis opcre abfque dlfficukaf- 

I 3 ~ tc ?*Z 
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te expedias, &c datos gradus atque minuta in peripheriam^ 
ad taxationem radii particularum ioooooooooo; vel con- 

'" tra,datam fecundum hanc xftimationem peripheriam in 
gradus&minutareducascanonionhoc tanquam «e?#Vfw 
hic fubtexu.tufiicaexpedire videatur & jamadmajoreni 

: radium idem hoc> & in majoribus numeris producito. 



grad. 

i 

z 

' 3 

4 

5 
6 

7 
% 

9 

'IO 

zo 

3° 

4° 

5° 
6o 



70 
80 

90 



peripb 



174,531,9^5 
549,065,850 

698,131,701 
872,664,626 
Ij047,l97,55Ii 
1,221,730,476 
1,396, 263,402 

M7 ,796,3 Z 7 

i>7 W 2 ?' 2 -! 1 
3,490,658,504 

5,235,987,756 

6,981,317,008 

8,726,646,160 

10,47^,975,512 

12,217,384,764 

13,962,634,016 

*S,707>9 6 h l6 % 



min 



1 

2 

3 
4 

5 

6 

7 
8 

9 
10 
20 
30 
40 

5 



2,908,882 
5,817,764' 
8,726,646 
11,635,528 
14,544.410, 

r/,453, 1 ?* 
20,362,174; 

2.6,179,958 
29,088,821 

58, 177^4! 
87,266,462 
116, 355, 283 



1 

2 

4 

5 
6 

7 
8 

9 
10 
20 
30 
40 



96,963 
14.0444 

193,9^ 
242,407 
290,888 

339, 370 
387,851 

436, 352 

484,814 

969,627 

^454. 44 1 

r, 939, *55 



o 1145,444,1041 '50 2,424,068 



1 . 



180131,415, 926,536 1 



Vfus ignotus omnino efTe non poteft. Vt fi quasratur ih« 
s venta periphcria 15389925658, quot gradibus & minutis 
refpondeatJiic primuni conftat cam efle quadrante mi- 

n< 



norem, 



4 
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iiorem , majorem tamengradibus 8o;quaperipheriafub* 
du£ta reliqua cftperipheria 1427291642, major 8 gracJU 
bus & relinquuntur$ 1018240, quae major cft 1 o fcrupulis» 
unde reliqua fiunt 1 939419 quse, pcripheria aequat 40 fe- 
cunda> uc proxime. formula dpcris ica habeh 







gr. 86. 


13962634016 


gr.8. 


1417291641* 


1396263401 


fcr. 10. 


31028240 


29088821 




. J9394»9v 


iec. 40. 






164 



Acque hinc vieiffim daca periphcria in gradibus fcrupu* - 
Ks&fectindis,peripheriaipfi. dcbica fecundum expoficam * 
diamecri caxationem inveniri poffic res exemplb non egeci 
cum cx anafogia expofitaperfefit manifefta. 

Adeo grandes numeros adhibui, ut cxemplb oftendei 
rcm, fi forte etiam ejuftiem peripherix quancitacem iad * 
majorem diametrum,& in phires circulos concifTunk ufur^ 
pari opus fic<, quomodo tuco & feeurS c& devcniri poffic- 
ftfecnim, ubi bife&iones raebriufcul± eruncadKibcndse, 
noca unj^aucaltera diameccr au&ioreritafTumcnd^ quas 
liocas poftca recldas. Scdh*cfiquando fiimma MvrroK<h 
yieb eritinftitucndaj alias,cum nuila tantae diligcntiae cau- 
fa fuberit, etiam minore labore iftoc opere dcfungi poffis. y 

guamobrem ad feripheriam dato finui debitam invenien- 
dam, abfquenullocanonum triangularitnftfubfidio <zrpoxppn&- 

tomfen^ 
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compendium utiliffimum hinc derivari pqfftt quod in fcrupulk 
primlsnt \quidem hilumpeccet. Cum enime latere trigintan- 
guliratio diametriad peripheriamin quinque circulis legittima 
detur-Jinus autemeradio quinque-notarum ad firupulorum pri* 
morUmfemiffes & quadrantesfatis accurate dentur. etiam not 
ex ijlo theoremate rem haud dtfficulter deducemus. 

Principio enimomnibus datis finibus^ quinon majores erunt 
dimidio trigintanguli latere welfinu 6gr. Efiautem hoc latus in- 
firiptummajus quinta radii parte,tjr dimidium decimaejufdem. 
.quamobrem in omnibusfinibus nonmajoribus decima radiipar* 
teveritas peripheria unica preportione concludetitr, & indeam- 
plitudo optatain gradibus^jr minutis dabitur. JExemplum talc 
<efio. dcturfinus 95 8457, quantarumradiw vooooooo tquari* 
tur peripheria eidem debita.fit in figura antecedcnte is jinus nm, 
ejusquadrato de diametriquadrato fublato dabiturfinuscompk^ 
.mentiejm cm 9955962:^4/ itaqucut em plus diametro, id cfi 
totaamz99tf$6i,admndatumfinuum9s%4ff, ita tres radii 
30000000 adiv, hocvfiin peripheriam 9 59930. quare fiatut 
51415925 fimiperipheria «ad 959930 inventam s7 ita 180 gradus 
ad ^\x>%%gr*du* hoceft^gr. zg^fir. cum isfinusfit$ gr. 30: 
fir.ut hic non unamillefima unius firupulifit peecatum- Etqui 
pottiitpropim adverum ipfum adiri, *cum tabuU ipft multima 
nota defeftu aut excqjfu aliquo minimo peccent? 

Quin adeo 7 cum e quatuor & vigintangulo ratio diametri ad 
peripheriamJfijt dttur qua 100000 ad 314158-^, cum debeat 
ejfe 3141*59 t i vides hic nonintegra unitate errariintota: quam- 
obrem jam indcinfra qmrtamjemiradiipartemfinuum periphe- 
rUadfirupulorum etiam fextantes accurate invefiigabuntur* Si 
majoresaentur huc.etunt revocanda. Vtfidetur 99452 i9>if 
cumpropemodum radiofitaqualis, invcniamfinum dimidia pe- 
ripheria, ut fupra de infiriptis docui 7 669 i$o6,(jr rurfum 35 8. 
Ify&idtinde 1822355, dcnique 91 j 016, hic minor*fi.quartaim 
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ejuinta farte dimidhradii.atque ideo qu e madm fdum dnteaefi 
confiitutum hic dejSnam^ejus comflementum invoniam>vidc* 
luet yyfio^ViCui dtameter addita dabit 29958049. hinc fro~ 
forthutjkfta ,quem*dmodum z$$s 8049*1/ jpif qi<>&* 3000- 
0000, cujus 
fedecufium exhibn fer^borwsi dato ab mitio finui debitam 

Hinc igiturfiatut 31415925 ad invlnfim ftifyktfi** *4€tf- 
$760, ##4 1 80 'gfidd&ddfy^toUi gr*. ml 8j gr. 59 y? f . y?r . 
enmkuncnumerumabinitiofrofofitum p&tfzipexaiU itabit- 
"l&fr6fim%4gr.afi*mfffr^ 

thrcffitin fine.nequetamenmumfecundum ferufUlum exeedit. • 

Hincigitur confiat maximictiam cujufquefinm ferifheriam 
ad fecunaa ufque foffe accur&te cxflicari r quatuor radicumextra- 
tfionibusob bifeifiones , c& una ad comfUmcnti inventidncm, 
iknique duabm divifionibufk nam rninutul/u fer^unam aut alte- 
ram notam muliiflicationcsinhunc cenfum non advdco* 

SjfitfinMs tfgr.non majorjribus ob bije&ionem extraftioni- - 
bus> (jrunaad comflementiinventioncm , & deniquc divifie- 
nHusduabus. 

fitfinwnon major zxgr. 30 fcr. duabus extraftionibmob ' 
bifeSiionem, um ad eomftcmcnti inventiokcm T , & dtei@$~ 
nibus duabus. . 

Sifit finusnon major ngr.i sjer.unica extfa&kfte adbi/efifi- 
onem, unica^adcemflcm^tiinvcJNg/etioncn^ & dfoifiiMbm 
duabus. 

. Si fit finus datus non major <$gr. ffifcr. tirik* *d tomfle- 
inentiinventipnem, drdivifionibns duttbus. 

ggamobrem CdnomcistrittogdorumtthulU defitiute hoc efi 
efichirema nohilijfimum', (^queadcjmfierifofcfi 
Ut tam accurate tamen datifinm ferifheriam exhiieas 7 quam 
ifjktabd^u JnventumJhreabomnibusJ^er defideratum:J^ 

Ki knemi- 
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aneminehaftenusutiliterautfelicitcr explicatum. Etquidcm» 
quodmagismirereexipfarationc^ diametri ad fuam periphe* 
-riam. 

Neque ad modum dijficile fuerit tangentes ficantes ad eafi 
-dcm legcsrevocare. Etenim non obfiurum efi quomodo. dat# 
* tangente ejufdemperipherut finus inveniatur. Atqui ex dato fi- 
. nuperipherUquantitatem nunc explicatam habes. idemdefi^ 
cantibusjudiciumtfto. 

Sed Archimedaeam,*xg/G4*# &: diligcntiam -imitari ct- 
k iamhic Iibet,utin rcbus majoris momentiprascife conftet 
: fccundum majorem & minorem tcrminum , quaeperiphc- 
•ria datse adfcriptse debeatur. quam ad rexn hujufmodi 
! lemma praevium concipio. 



Iemma, adid quodfequitur. 

"Triens finus data j>erij>herU minor efi finu trientis da~ 
rte feripherU. 

Sltperipheria^, cujustrientes^,^,^5 &funto infcri- 
ptasiis fubtenfaeitcmque*/*. quare ^minor eftquam^/f 

~& no 5 & on minor quam us &C o at- 
.queideo^ multd minor quam eu 
usso. & propterea quoque ei 9 dimi- 
dia oe y minor omnium femiffibus , 
hoceft triplojyjr. Ptolomseus gene- 
ralitcrillud demonftravit lib. i. c. 
$. majorem e/Te rationem periphe- 
riarumquam infcriptarum.- unde 
hocquoque nobis aifumere licuit 5 cum em tripla fit peri- 1 

pherias 




DigitizecJ by Google 



C T C 1 O M E TR IC V S 



7f 



#heri*«r/,infcriptam« minoremciTetriplafly; fed fpecia» 
Jc iftud Lcmmacion hic nobis fufficiet. 



Propositio XXXVII. 

Si duorum Jinuum utrmque A centro eidem diametro ' 
j>erpendicularium ttte hujut fit triehs » reBa per eorum 
*vcrtices Unex inhoc diametri terminb tangenti occurrens 
abfumetjegmentum tangentis majus feripheria fibi con+ 
iigua. 

INfemicircuIo esui fit m finus,triens ipflus ms, & fitcon* 
rtingens el. ajo re&am usr abfumere e contingente fe* 
gmentum cr majusperiphe- 
riae-j. Sitenim/«jypefiphe< 
ria triens peripheria: es y & 
ideo major quam iu per lem- 
mapremiiftftn.rc&aabyper 
vcontihuata,done£tahgentr H 
bccurfat in /;abfumet fe- 
gmentum<?/majus periphe- 
ria es per propofirionem 29; - 
quare<freadem wmulto eritmajor. ; n 

mc' adefiJdtofimdabkn \. 
pem^ itt ^vijfinto antecedentU: theoremam. pcemplo ubt 
paHu^taturperipforwtebitafi»^^ yVtepfcw*et*m '. 

bife£fioi$emdeverttumeji 1 adfmum 911016, isigitur eftofin** ; 
$mihujustrie*s\io)o $00$: ftnutcomplementismeftAm^ 
U^tnwcomfkmmi wejha m&7*f&W : ^fp. m 
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ujdahitur iMSftz&datHrdutom sjbisipfiussva^vel duplajk 
pus uo6i oo 1 8. Cumigitur triangula ujuinr o£ parattefimum 
laterumsymfimiUafinty erit quemadmodum uj 19953396 ^js 
/ 610 o 1 1 , un 1 9995 3 47 */ nr 61 1 293^ tar en addtta dabh 
, cr 916298^ majorem peripheria es 5 ^*;» .cf cr 
fofitionem 30 daretur 916 197^x1 itidem majtr di£ia ferifheri* 
cs.ferifheria autem frcximeminortheoremate framijfo efi in- 
wenta 9i6z^j^ii4dttiit4qu9fuam parum k$ Mtttd taxatio- 
tWtr+dii 10000900,4 fi PHPu* abludant> ut vix unica uui* 
LUt^merfedifiem\j^ wjini* ygr. 1 j fir. 

iPna.po5rno ^XXXVIII. 

T>at^xmcunque ptnpheri^ ittfcriftam njcte tam pro~ 
finquamin numeris exhibere, qttam erit<ratio diametri 
tadjkamperijpheriam data. 

HIc altcr nbfhra^dometricc^frtofttiS cftlongc ucilrffi- 
mus : ut enim propoiitionc %4 & 37 « adfcfiptft dat% 
pcripheriam iHi debitam anquijGviaufts ; ita hic confra e* 
pcripheriaadfcript^c^ la- 
tus infcripti millamguii. Expon^tur itaque femi^urculus^j 
&detur^/peripheriapars toriusckcomfereiitw bifnvile^ 
G^yfitq^ Sc ad; reUquum 

diajtBkCtri ^rmiaum cxdwtur petpaadicularis cvctiluiu 
©onringens bfcc zqQhl ata p&u&a p*rp edwfta occur- 
feat tftngenriii^/^ Lun ppr ptopofitia&CKa z$ 4f 31 #; pro T 
xiro£ tninpr «itpcripheria*^ fc quia^pars cft wtius hiA 
toillefima, iibniof c| * d <ban\ctxi pacasulas j 00009034 
. " oo,ut 
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« eo , tit minimum coa- 
fentient per confe&ari- 
um propofitionis 32.*fit 
itaque iinus ys diame- 

\~tro oi perpendicularis, 
&c a ceritro *e&a er pcc- 
pcndicularis in edu&am *//demittatur. r htm ty Vel /^pars 

,circumferentiae bifmillcfima pofito radio partium iooooo, 
oooooerit 152831853. eft autem tota ai earundcm 300000, 
00000. Hinccum^ triangitlum fit reftailgulum, Sc di 
wcruraanguli re&idcntur, dabitur qiioquc cjufdem ba- 

iis a* 300000 1 6449. Hineob fimiiitudinem re&angulo- 
rum triangulorum aui aercrit 9 tit au 30000016449 ad ui 

^6183 185^, ita ae 20000000000 ad er 20943939. % Indc 8 
differentia quadratorum ab ae 6c er dabitur ar 199999890- 
34 : & e diflcrchtia quadrarorum ab ye'& er dabitur ry 

-99999780*7. atque hinctotaaj 29999967161. Deniqufc 
obfimilicudinfcm trianguiorum *rr ays erit, qucmadmo- 
dum 4er 20000000000 ad ^20945939 ?ficay 29^999967101 

.«d^3i4i5874,jcu)us duplum 6183 1748 latus infcripti mil- 
languli. certepofitadiamctro 200©^ 00000, 00000, idem 

^effct partium £28317497*7 mHios vcro, 3e 6283194971$ 
raajus vero. vidc^itaqucfflic eantum in ukima^nota com. 

miflumr. atqueideoiimajor aliqua diligentia requiratUEr 
diamctrumtma atft etiam dtcra rtota majorem ufirrp^n* 
dam,ne Hlc error ad optatos limites proferpat. 

Atqueita quidemin iftonobis exmnpfo ntilta fuit objc- 
&a mora,qitotokMisd veftigid infcriptam impcratam afle- 

vcutifimu5.idcnwi obpefiphcrte exilitatem manffcftum 
emfecundt&mp<*fita$ iegcs ifta expioranti omnino feqtfi 
tleberc. atvcrd periptoeria detur majufcula, cujus in« 
fcfipca ^ean(kmi»4^texa^onem rooooo? 00000 poftuv 

K 3 'letur, 
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Ictur , qualis fit nobis ea qux 8 1 gr. 46^ fcr. 40 fcc. fubten«* 
djt, hxcpoft fcptimam bife&ionemdevolvetur ado gr. 3 8 
fcr. 20 fcc. ut hic vides.. 

81 gr. 46 fdn 40 fee. 

40 gr. 53 fcr. 20 fec< 

zo . gr. 26 fcr* 40 fec« 

10 gr. 13 fcr. 20 iec. 

5 gr. 6 fcr* 40 fec. • 

x gr. 33 fcr. 20 fec. 

1 gr. 16 fcr. 40 fec. 

o gr. 38 fcr*. 20 fec* 

Hic igitur ncquis crror lubricirafvc extrcmae notte cx* 
operis hujus multiplici varietate nobis obrepat,utar dia-- 
metro duabus notis majore 200, 00000, 00000. ad iftam 
taxarionemogr. 38. fcr. 2afec. valcnr 111 5071 4665* hujus- 
igitur dimidiumeftore&aw 5575357332.^1^6 in triangiilo» 
re&angulo *#/datiseruribustf/ 300,00000,0000 o htui 557- 
5557332 dabitur bafis an 3000005180764. & ob fimilitudi- 
nem erunt4# 3000005180764, ui 5575*57332, 2000000* 
000000, & er 3716898469 latcraproportionalia. porro au- 
tcm ex differentia quadratorum ae & <Tdabftur quoque ar > 
199999654616:3 : itemque ex difFerentia^ & er dabiturjr 
999993092309. undctota^ conflatttr 2999989638472. de- 
nique ob fimilitudinem^r ^xtriangulorum dabitur^j 5574 
5.328447 finus o gr. l^fcr* 10 fecatque idepeadcm^j du- 
pjicata dabit infcriptamogn 38 fcivio fec* 11.15065.6894/. 
Hinc , ut deinceps infcrjpta optata 81 gr.46 fcr. 40 fec. in- 
veniri poflk fa&io e propofitionis fecunda nobis erit dedu- . 
cenda, & complementumdati numcri erit invenienJnm, 
q^ua^infcripta eft J79 gr- 21 fcr^o £€,,199,99689,15472^11*:- 
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jus quadratum 3999875662854247880982784 per radium 
ioooooooooooo divifum dabit 3999875662854. hinc dia« 
mctcr 2000000000000 dedu&a relinqueti 992875662854 
inicriptam fubtenfam datse peripheriae minus fuo comple- 
mcnto, hocefti78gr. 43fcr.2oiec. Indceadem formula 
dabitur fubtenfa i78gr.-43icr. 20 fec minusiiio comple- 
mento qu2eeftinfcriptai77gr.26 fcr. ^ofec. namque fi in- 
fcriptam 17 8 gr.4? fcr. 20 fec.quadres , quadratumque per 
radium diyidas , a quoto tdtam diametrum deducas, reli- 
quusnumerus 1999502666864 erit inferipta 177 gr. 26fcr. 
40 (ec. atqucita deinceps continuando devenies ad infcri- 
I ptam 98 gr. 1 3 fcr. 20 fec. 1 ji 1 96085 i764:atque id eft cptnple- 
mentum datas peripheriae 81 gr. 46 fcr, 40 fec. unde ipfa 
quoquc datur 150918844302 fed ipfas infcriptas inventas 
cum fuispcripherijs hic fub>icio. 

feripherh infiripta. 

[o gr.38fcr.2ofec. 11150656894. 

i79gr.2ifcr.4ofec. 19999^891547 f z. 

178. 43. 20. 1999875662854. 

njj 26 40. 1999502666870. 

174 53 20. 1 99 8t> 109 1480 2. 

169 46 40. 1992047615642. 

15^9 $f 20. 1968253702942. 

^139 6 40 1874022639094* 

^98 13 20. 1511 960851778. 

J&i 46 40. 1309188444302. 

Atquc ita inventa eft optatae peripherise infcripta ad ta* 
xationemdiametri praefcriptam. quantarum enim diamc- 
tcr eft 200000,00000, tantarum eft infcripta bene accu- 
rate verai309i8>84443. Certe fidiameter affumatur par- 

* tium 
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tium 20000,00000,00000 infcripta 81 fcr.40fcc.fbbC- 
tenfa major eflquam 13091, 88444,33190 . minor autcm 
qiiam 13091*88444,33 141. vidcs itaque ob mulfjpliccm o- 
pcris varietatem diametro duabus notis awdiore opus fuid 
ie quam initio proppnebatur>ne ultimarum notarum lubri- 
citas etiam in notam ultimam profcrperec. fi Iongius ctiam 
ifta bife&io contimianda efTet T vt puta viciea triciefvc,trcs > 
utiqucnotx omnioo (atis forent. vides itaquecuicunquc : 
pcripherix infcriptam debitam bac via cxhiberi pafic,^ 
idque fccundum imperatam diamctri taxationem. 

JQuamobrem ad (inumdatAf&ifherU debitum imjew 
abfqueullo canonum trtanguiariumJubJiJio comfendmm uhijji' 
m&m binc derivArifoffit. . . 

Cum e demonjiratis jam toties citatis lijueat aldtere infcrifti 
trigintanguli ferifheriam re&sinterceft&itafroxime adsqua* 
ri y ttt non una centies millcfimtradijfartc feccetur.fiquitur (i\y 
<vcl\xijlatuatvr gradstkm 6, aut etiamfattciorunhjemferiniftis 
ut minimum in 100000 radij farticulis vemmnumerum addici. . 
cqjtts rei nobis excmfium tale ejlo.pltuletur Jintss graduum 
frincifio $ gradttum ferifberia in fartibtssdiametri 2.000000 > 
valet 87266 ut froxime* affumffi autcm dUmetrumr una nota* 
majorem y q»am initio imferabatur^nc extrcm<tnot& luhricitas / 
in antecedentes qmque redstndarct. igitur ut ante fattitavimuS) . > 
in exfofito. intio diagrammate y Jit ui refta amsalis ferifherU 
quinque graduum>atqueideo fartium %ji66.&cumzifit trifla 
radij dabitur tota au $o&i%6%.atqutinde frofortir,ut*vtad ui, 7, 
ita ae 2000000 adferfendicularem. er 5 81 $i.kttstts<qtiadratum 
abac quadrdtodeduffumdabit nobis re&am ar 1 9991 54 5 eir 
idem de ^yquadnato deduttumexbtbcbttyxrcBam.<)<fli<yjxtn- 
detotazycanfiaturi^y^z. 

Tumquead extremumfiat , qstemadmodtm ae 1000000 ad . ; . 
« 58 1 52, //* ay 29.974*2 ad ysAjitf Jintm aftattm, qmtom- 

x • fetitr 
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j>*/// peripherUgraduum 5. r * r/* pofita diametro 16O 00000 da- 
tur ejufdemfinspe tabulis %jitfj.videsitaquenihilk nobiscom* 
mijfum ad taxationem radij quinque notarum. 

Sifortefinus majoris peripherU quaratur opus erit eius bifc- 
ftione>ut exemph antecedente fuit exhibitum. verbi gratU de~ 
turperipheria zigr.cujus finus qmratur adradium 100000,/ite- 

fue ajjumatur primum periphcria 10 gr. ^ofcr.tum ^gr^fir.ejr 
ujus finus qu&ratur*indc illorum>opereretrogado. Sedcumhoc 
quoque haudparum moleHU drdifficnitatis havest>aUam cxcogi* 
vimutvUm > qua ufquead 12.gr. 3 o fir. primo impetu hos finus 
legittimorexhihcat, ncque ulla bifeftpone utatar. nnica igitur bi- 
feffionerautcomplementorum invcftigatione adradium 100000, 
omnesfmus bene accurate deciduntur. Atqueiltud epkhcrema 
pcculiari thcoremate>quod hunc librum claudit >complexifumus. 
atqueifia definuum invefiigatione nunc dUf* fufficUnt. 

Poterunt autem ordinatarum quoque ornnium figura- 
rum latera hoc modo tuto& conftanter hinc definiri ad 
optatam diametri taxationem : quam diu enim ut mini- 
mum in notis ihventis non percetur propofitione 3 1 &c eiuf- 
dem confe&ario fuit definitum , itaque cum terminus hoc 
modo inventus femperfit proxime minor, fequiturtitique 
fiillumlocumunitateaugeammihidari neceflario termi- 
num proxim^ majorem : quemadmodum rotexemplorum 
induaiotieillicjampatuit- Atque ita vitatis intricatiffi- 
marum sequationum fcopulis , & earundem, dfjtQiGoticus 
licet nobis accurate &fccure,infcriptam & peripheriam 
fuam redproce invenire, Quam «nim pertentofus labor 
fut trife&ionem &: quintufe&ionem nunc omitram) expe- 
ripherhe in fcptetn, undetim, tredecim aKjfque primorum 
numerorum fe&ionibus exiftat, ijs qui huic laboripertina- 
ciusaffixi hsderunt haudignotum cflepoteft. Etoumjam 
>.exemplor um abunde fit , duntaxat aliquot polygorum la- 

.L tera 
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tcra immani labore a noftro Ludolpho inveftigara hic ad-i 
feribam. tu fi libet eadem fecundum pofita pnecepta quo- 
queindigato. 



Latera polygonorum injcriptorum qnxntarxm dibmeter erit/ 

2.0OOO>OOOOO,O0OOO. 
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Ad cxtremum aliquid ha&enus pofitis accuratius hic 
quoquetentarelibet &:huicnegotio finemixnponam. 

Pkopositio XXXIX- 
Sttriehti data pertpheria finus aqualis uhra centrum 
xonHituaturjrefta utriujqueverticem conneSiens & conti- 
nuata occurret diametw cvntinuata intra limittm trift- 
Bionis& diametricontin%ationemradio &qualem. 

Slt femicirculus iuo cujus diameter io continuetur in-a 
radio xqualiter > & afliimatur peripheria /#>cujus finus 




fit ny , re&aquer/w ita fit edu&a ut mf radio asquatur. ita- 
que wpun&um per propofitionem 1$ erit limes trifc&io- 

L 2* nis 
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nis peripheriae datae uy,&cfo peripheriac ejufdem triens.-por» 
rore&aab/ipun&oad u connexa abfumct jfo peripheri- 
am majorem tricnte ui per propofitionem 2,2. eademquc 
cum/7tangenteconcurratin/; fi igitur ad 4? quoque tan- 
gcns alia excitetur donec^/ interfecet , ea a^qualis crit tri- 
enti/>; cft enim ao triens totius ai. cumque ir proxime fc- 
cundum definitos nobis limites arquetur peripncrix inter- 
ceptae#/,fequiturf/ finum in iifdem terminis majorem efle 
triente peripheri3e/*/;'atque ideo fi afTumatur peripheriae/tf, 
vtflipfiusr/ triens,ilIemajor erit finu// 7 , minor autem finu 
jc \ eaigitur nobisefto vd. cujusvertex v ihtctf&cj in- 
tercidat. quare re&a ab u. per v edu&ain» inter a & m li- 
mites intercidet. 

itSque 

Sitrienti dataperipherujtrius aqualis ultra ccntrum confli- 
tuatur> reifa tangenti in dat* peripherid termino occurrens 
abfumet lineam majorem illa qu&rear& a termino radii conti- 
nuatiy minorem vero ta qua rcfitaa limitt trifetfionis educia 
intercipitur. 

Resexantecedentc demonftf afcione plaha effc fitenim 
oa continuatio radio aequalis , &cm fit limcs trife£Honis,re- 
£foehinc per u pun&um edu£foe,illa in* incidet,ut/> fit pro- 
xime minor peripheria ui , ifta in / ut /7 fit proxime major: 
atqui u t illa qu# per oAeducitur incidit in #,inter utrumquc 
limitem , ita eidem nu continuata tangenti /7 occurret in 
r,inter l&cs. qubd erat demonftrandum. 

Atqueita hinc, ut e data periphcfia finus cjtis invenia- 
tur,longcmajorutilitaspromanat. cum cnim perantece- 
dentis theorematis anatogiama j\ gradibus & inffa finus 
cxhibeatur accuratusin partibus radii 1000000, hic etiam 
cadem veritas &*xp/3«*.iadc. a dccixno quinto gradu 
exiftet.; 

Quifl 
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Quinadeo,quod majus eft> jam inde a finu 30 graduum 
irt partibusradiiioooononintegra particula verum exce* 
dit. Sed Utriufque generis exempla proponantur. Sit** 
radius 1000000, ^rperipheria 30 gr.pars ifta ad diametri 
taxationemrevocataeritpartioularum 513598, cui aequa- 
lis fit re&a^, hujus triens 174531 utproxime, inter hujus 
&:radii quadratum differentia 969538580976, cujus latus 
984651 eritipla^ finus complementi. jam quadratumab 
4)e tota 1984651 &c ys\ 
ipfius es dabit quadra- 
tum m l &inde ipfam us 
Jongitudinc 2017546.- 
Scd compendio utrum- 
quc quadratum oe &cy$ 
inveniri poteft, quadra- 
tum enim ao additum ad 

quadratumradii^ plus duobus rc&angulis oa inae dabit 
quadratum ab<?*,praetcrea cumj-jdapla fitwquadratumil- 
ludhujuseritquadruplum. & quadratum ab es quadrafi 
ab uo noncuplum. 

Hinc es tangentis quadraf o per totam us divifio quotus ' 
cntrs i35897;underchquainfcripta^rdatur 1881*449.* At- 
<jueinde, &c ob fimilitudiraem triangulorum usy urU ut us 
10 17346 ad /7349065, ita*r 1881449^^^/315550, quxad 
Im trientem es addita dabit totamm 500081 finum 30 gra- ? - 
duum, quantarum radius idoooocvides itaque hic pofito 
itfdio partium 10000 finufn fbre 5000^?!, ut non una decics ' 
millefittia radii & vero abeamus diverfi. Quamobrem £ 
quando hbciatis fit ad trigefiraum graduifcBtfc Via con-* 
ftans erit,& fi complementa hincinquiras, etiam fupfa fex- 
agefimum.utingradibusintcrmediis tantum unica peri- 
pherias fhbdivifione opus fit.qucmadmodum prsemiifo thc- - 
oremateexplicavi* • \ L j 
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Sccundo fit in eodem diagrammate *r peripheria i j gra- 
duum,cujusfinusquaeraturinpartibus radii 1000,00000» 
£rit itaque es pars peripheriae quarta & vicefima carundem 
26179938; vel/wfinushujus triens 8726646, unde fi- 
nus complementi^ datur 996i8joo.hince quadrato ny &C 
ys quadrato dabitur longitudine m 200380046 > deifide 
quadrato tangentis es y quod noncuplum eft quadratiov, 
pcr divifo dabixur fegmentum cxtctinsrs 3420446. un« 
de infcripta ur datur 196959600. Atque* hinc proportio : 
quemadmodumw 200380046 zdsy. (beflemtotiusrj) 17- 
453292; ita»rinfcripta 196959600, ad re&am r/ 171/5J68, 
quae ad ml addita nobis dabit totam mr 2 /882014 finum 15 
graduum.atquietabulis idemfinusdatur 25881904; utin 
partibus radii ioooooovix unjcaunitate verumfinum cx- 
cedat, inminoribus etiam minus. 

Si es vel er pcripheriam,totius circuli partcm fextamde- 
cimam ftatuas, quifunt gradus 22^ Jamvelhinc ufquc in 
parribusradii iooooo,ne quidem unicam unitatemaberra- 
ri certum quoque cft. - Quamobrem fi in pcripheriis ma- 
joribus quam 45 gr.complemcnta quoque adhibeatttur, u- 
nica bife&ione fiuum optatum ad quinque notas ufque ad- 
fcqueris. QuQdutiquanotavificfueratoperac pretium. 

Videsitaquefinum rm hoc modo invcntum majorem 
cfle quam illle qui competat pofitae periphcriae: atque ideo 
peripheriam re majorem quoque eflequamillam,qux fic 
propofita. quare periphcriarrpauxillo aliquo major eft, 
quam fit *xcon*Migentis interfegmentum. nam & illud 
quoque monere haud abs -rc -efle exiftimavi. Atque hiQ 

tandem Cyclometricorum elementorum finis cfto, 

■ > " • 

F I ,N I S. 
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ejufijue Cyclometriam. 

TV circinoque circuloque prapotens 
V erpttor artis Archimede& s facis 
nullus ante prodidiffe nofcitur : 
Stagira quondam quem Lyceo tradidit 
QuAfwtt ifta, feduloque h&c egerat , 
Dum curva quadris quadra mutat orbibusj: 
Sed htcquidartepopit aut induftria 
Velmentedotta calculoqueperfici 
Qig&fwit itte 3 pr&ftitit pdSxELLivs. 

I©H> ISACIVS PONtAKVS. 
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A P P E N D I C V I A* 
C YCLOMETRICES 

V S V S. : ' • 

Idcbar jam muncre meo defun&us, 6c 
fatisoportune omnia explicuiflc; non igna- 
rus induftrium le&orem mulcahinccuni 
ad numerorum logifticam, tum etiam ad 
Geometricam fa&ionem pofle traduccre; 
nequeideo necefle exiftimabam ifta pluri- 
bus verbofe inculcare : fed aliorum judicio &: petitioni 
mihihicquoquefuit abjfecundandurojmaxime voluntati 
viri Nobiliffimi D. Ioannis a Mathenes Domini in Op- 
meer,quimirificc harum artium cognitiQnc aifidtur: nc- 
que quidquam adeo reconditum in iftis exiftirriat , quod 
^nonfommam volupta^n* ?um pari tmUtace Jhabeat con- 
>jun£tam. js igitur ica judica>gt> jcum. ctiam aji?i ; the- 
orematahisnoftris eflentpermixta, > qi&ad Goqiequcn- 
tiumirf? c§m ^demonftrationemacfeib^c^nur, adufum 
vautcmex ipfecyclometria derivandum non effcnt necef- 
feria : KaUd-male .^nc operam collocaturum , fi,quenu 
admodutni&a^n^ Ulifcncglc&is adpjraxin 

q:aduci pcrflit, quafi; didto infento dlcmomiftjiajTem / ut 
fifciul, quidnam nofbfo Iabore 8c induftria Jrcacftitum cflbt 
tarito planius liquetet. Et,ut ingenije fatear,luduinhunc 
luderetnihi quoque volupe fuit. Neque. tanacn omnia 
* M felegi 
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felcgi quaehinc exprimi poterant s fed pauculis iftis con- 
tentus, pluratibinoftro exemplotuo ufui derivandarc- 
liqui, cujus generis funt ifta. 

Datis quotcunque etiam diverfbrum circulorum fe- 

doribus , fe&ionibus , triangulis , geometrica fa- 

&ione integrum circulum vel circuU partem defi- 

nitam ijs sequalem exhibere. 
Data ratione peripheriae ad fuam fubtcnfam fcumea 

non major erit radio circuli ) & peripheriam &: fub- 

tenfam invenirc. 
Atque aliafaujusgenerisinfinita , qux hincfacillime 
& expeditiflime derivari poflunt. Tu itaque, benigne 
ledoi/fiquid hicfirqubdteiquoque oble&et, illiimpu^ 
cato>cujuis impulfii hoc au&ariolum , tanquart mantiflk 
operi cyclometrico acceflit* 



I. Problima/ 
Triangulum dato fiStori aquale conftruere. & eontrai 

DAtus efto fe&or a$p> & per cyclometrici propofitioire 
34 fiat^ tangens peripherw oi sequaKs, dcHoiGt^ 
totius,jam ejusquan- 
titas in tangente ex- 
prefla erit iis termi- 
nis, quas eft diame. 
tri peripheriam ioo 
ad 314, fiin iftisarti- * 
onem «qualitatcnv 
poftules bife&ur io y 
pc fecujidum legcs 

. pofitas 
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pofitas rcliqua peragantur, Iam in ratione ioooo ad 3 14- 
15 ,nihil erravcris : t atque ideo fi majufculus dctur fe- 
Gtor fccundum has leges pcripheria bifccari & re&a 
eidem poterit conftitui iequalis, qucmadmodum operi 
propofito erit opoftunum. Contra autem,ut dato trian- 

{;ulo fe&or aequalis conftituatunfiattriangulu datocequa- 
e, cujtis unrnn crus fit Jequde* dati circuli radio , & drUri 
reliquo peripheria «qualis ftatuafcur per propofitioftetri 34. 



II. pROBLEMA. 



^Datofe&orifiper data perijtheria <zquale trilaterum 
<onJlruerc. 

OPortet autem fe&orcm datum fton efle minorem fc- 
ftione a data peripheria & ejus infcripta comprehcii- 
fa. Exponatur fe&or /^&detur peripheria oe, major an 
minor datanihilintereft, conftituatur igiturperpropofi- 
tionem antecedentem trian- 
gulum 4yo xquale {e&otiUo*& * 
per verticem perpendicularis 
y parallela contra ao radium fe- 
cet 4*diametrum in s; te&4. jd 
connex^ cq^mpreheindej: trila- 
terum vse d^io f<5&Qri #*?eqya-, 
le^anjiqiie^i fe&pr jr&ngjOlo 
40S sequalis ^dditus demptufve 
(prout*pun£tum datum extra 
autintra bafindatifedoris eritfitum) conftituet trilate- 
r^raw ^tow^quale. Etquidem tam.proxime ^uam 




M 



circuli 
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■circuli amplicudo 

id finer.ur propofi- 
tione fuperiore ex- 
preflumfiiit.Haecal- 
tera eft mechanice, 
quam ita gcomctri- 
ce ab ulla alia qua- 
dratione fruftra ex- 
poftules. Nam he- 
licum ratio omnino 
& morofa, & ob 
fua: delineationis 
^erpctuos amfra- 
£us ad hujufmodi exphcationes inepta eft. ut hic rcm-. 
longe antepcrfedam habeas, quamillifuamhehcen aoU 
ornent & exprimant. . 




.) :. 



I II. P R O B L E M A j 

Datdtrfoter^ i a haficirmUrid^ahfffiOorm w*i 
Jlittterc, ' ' \ , - - .- -.. • 

/ \ ,' \ . ' ■ ... . ' - •'•■■■. ..■.•;.; : T 

pSto trtlaterttm e*i k bafi cifcukri &recHsduab"us«w 
Xjcomprehenfum , cui fedor aequalis fic exhibendusj 
Eftoigitur primum datarum afcera fegmentum fflametrii 
« fac 01 & connec>atur radius *e, cui per punftim 
raUelaiit ^&intcrcipiatfegmcnmm tangoitis^, huic* 
arquahsffatuatur peripheria^.namfcftalb^a^rdTamc- 
trumradiocontinuatamconnexaabfumctpcriphcriamte 
*<maJcm data: rca*^.pcr cyclomettici propofirionem . 
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34 Ajo j« 
fe&orem §- 
quari trila-- 
tero dato 
eri.Nataeai-t 
fe&orcon> 
muniseffri- 
triquc&^* 
f»4 ttiangu- 
laafcquealta 
Sdineadem 

bafixqualia funt, triangulumque eua fe&ori yeepct pro- 
pofitioncm nanc primam. totusigiturie&ory*»' toti trila^ 
tero eei paritefaequabitur. Si ue redfca maj or fuiflct duode- 
cima pcfiphcri* parte, aut ctiam mcdio radio, potuit cjus 
femifli pefipheria aequati, eademque duplicatatoti. aur 
pro illa accurata diligentia , quam in hoc opere exigcs * 
Idem de fequentibus quoque didfcum intelligatur. 

Seeundofineutrare&aram^/per centrum tranfeat* 
uthic. fit igitur ab termino 
*re&a U per centrum, & 
contrabafiinfcriptkmw pa^ 
rallela per* ycrticcm edu. 
dla fecct diametrum in $ y 
tum rcftae cohnexae es si 

d^tb^iscquald: qaiaesieai 
triangutiL aequealta ih ean- 
dembafihinfiftunt. 

Aut fimalis & accutari- 
^ omnia v*lfc exfcquiuno 
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impctu bifecetur peripheria in u & fit diamcter «r. tun£ 
que^/trilaterum revocetur ad trilatcrem esi. eum igitur 
era isu fint aequalia fegmenta,ob laterum & peripheriarum 
in quas infiftunt sequalitatem , fe&or unieorumarquatus 
erit dimidia pars triia- 
teri eoi. Eodem modo 
potuit dimidio esu fe&or 
sequalis conftitui, cujus 
quadruplum dato trite- 
tero pariter xquaretur. 
Sed iftud opus confc&a- 
bcris pro ea quam poftu- 
las dK(/G$i€t ita enim non 
parcem in hoc cir- 
culo, imd co eciam ad- 
huc minus, peccabitur. 




IV. P R O B L E M A. 



DatA.fi&ioni aqudem fifiorem conjlituere. 



.:"$'■ 



DEtur fc&io circuli ab« rccl:a ^pefiphcria ^ com- : 
prehcnfa, cui fe&or quacratur xqualis. ftatuatur ita- ' 
<jue peripheri* eri «qualis re&a eu, feu toca fimul, fiveper ' 
parces, per cyclomec. propoficignem 34, & fit diamecer ^ 
eoin quam.ab / demiccacur pcrpendicularis^, .-cdi ab 'ui\ 
auferarur aequalis*»,&reliqua; «per earidemprpppficio^ 
nem ftatuatur er periphcria xqualis. Ajo fe&orem rae da- *" 
txfectioni/>ra:qualemefle,Namq;areatotiusfedoris ke - 
*quatur triangulo, cujus bafispcfipheria, altitudo fitra- ;: 

dius. 
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<Iiu$,per eaquse ad Cyclomet. prop. 
1 9. nobis di£ta fiint : triangulum au- 
tem^requarortriangulo cujus bafis 
fit perpendicularis/7 & altitudo iti- 
dcm radius <atf.fi igitur a triangulouae 
tollatur mangulum/*^,reliquum tri- 
langulum sae fe&ioni eir erit sequale. 
& cum peripheria ^rredbe^ fitpofita 
sequalis, triangulum quoq; sae aequa- 
bitur fe&ori rae. quod erat facien- 
dum. vides itaque folofinearum du£tuquoquc tam pro- 
pc hic ad verum haud dxfficulter accedi,quam cuique eric 
oportununn 




V. P RO B JL E M A. 

; *Datis trianguU reftanguli laterihus ejus angulos in- 
rvenire* 



Slt triangulum re&angiihim**/, cujus Iatera ai i$ae tz. ei 
5. hujusangulorum amplitudo fi duntaxat quseratur ii* 
fcrupults primis facilem&promptamhabebit explicatio» 
nem.namque centro^ in- 
tervallo ai circulus dc- 
fcribatur, &: ou dimeter 
radio aequaliter continu- ^ 
ctuf ixtf rc£ka yis conti- & 
liuata abfumet os tangen- 
tem,xquakm peripheriae 
ff ut proxime, per propo- 

fitioneai 
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fitionem cyclometr. 38, Sed ut^ca peripheria faciliorem 
habeat explicationem , &c ad, gradus ac fcrupula fua rc- 
duftionem per canonion propofit. 36. pag.70.pofitum ? 
aflumam radium partium 10000000; & &ztmye 38 adei y> 
ita ao radij triplum^ooooooo ad/w 394/368 iniifdeni radii 
partibus. 'quae perdi&um canonion refpondent iz gr. 37 
fcr. formulamfemelomnino hic expnmam ne fit ncceflb 
farpius eandem in fequentibus iterare. hoc modo crit. 
; 3.947 j68[' itaque amplitudo anguli ^i iftaeffc 
• 3 4 90658 j 20 gr .' quamdixi2igr.37fcr.qu2Bpertabu- 
4J67 1 01 ~ las finuum feptem nontarum ctiam 
j49066l1.gr. fcrupulofiffime fcrutanti invcnitur 
107644I zi gr. 37. fcr. 11} fec. ut non abfis 
8 7 i661;otcr. ab ifta fcrU p ulofa inveftigatioric 

J°37 8 £ unius fcrupuH primi partc quinta. 
1Z — 1 q\xx differentia perquam exigua eft* 
ic omnino contemrienda. atquc 
hinc j?m acutus reliquus dabkur fatis accurate 6y gr. zj 
yfcv. Quin adeo fi vcl unum ut proximc minutum ct- 
iam negligi poffit , jame triangulo re&angulo cujusla- 
rtcracrunt3.4.5.acutus minimocruri oppofitus dabitur 
36 gr. 50. fcr. cum vcrusangulus vixfit^tf tgr. fzfcr.; uthie 
primoimpetu vixprimis duobus fcrupidis a vera quanti- 
-tate abfis. neq,- aded hoc idcd adfcro,quodcxiftimemifttt 
ad ufum itaadhiberi oportere, cum intc^iis fcrqpulis a vc* 
ro abibitur : fed tantum ut terminos rationisminimosex- 
primam, fccutidum quos quam propeadvenim accedatuc 
«ftimari poffit. _ ; • • • ^ : . s : 

Termin^etiam cxcmplunvhuc libet agg*eg«e, iiifei p*i* 
rmoimpetu differpntia noftra a tabulis etiam va&iflidii* 
non fit duorum fecundorum fcrupulorum* ut tn ifto. fi la- 
tera triangulircaanguii aflumantur x^M< 7 * Hicitaqtie 

*finat 
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fi fiat ut in antecedentibus , quemadmodum duplum bafis 
fluscruremajore 7+ad crus minus 7; ita triflum radij 3000* 
ooqo ad 283783 8 peripheriam huicangulo fecundum expojitum 
radiumcongruam. atquehincper canonionpagina^oex- 
preffum dabuntur 1 6gi.i$ fc. 36. fec. cum c tabilis finuum 
vaftiffimis hiilc taatum cxprimas 16 gr. 1 5 fcr.36ifc.ut dif- 
fercntiautiquenonfituniusfcrupulifccundi, quos termi- 
nos ided notaviffe quoquefit opene pretium . 

Sin verdprima aggreflio, quemadmodum e terminis 
«xpofitisliquercpoteft tibiommno non (atisfaciat, uten- 
dum crit peripheriarum bife&arum infcriptis & earun- 
4cm complementis , fccundum lcges prima & fccunda 
propofitione expofitas. fcd excmpio rescrit illuftrior.fit 

Mi triangulum datum cujus 

latera d 13* ae iz, eis. hic pri- \ 
liaum [centro a intervalio ba- 

£s defcribatur circulus, &: /''•• ^^^^ \ 
fit diametcr om\\ am pcr pro- l^^*^/^ *\ n 
pofitionem fecundam, inve- t\ r 

niatur infcripta vo fcu mii V #%## -.:/ 
(kamqj fi^l ^4qu«duplaeft \ S \ 

*Hateris izjaddaturaddia- \ ^ * 
inctrumi»^ j^totus3opcrra- 

dium am 13 multiplicatus cxhibebit fa&um 650, sequalcm 
^uadrato infcript* quae pcripheriam vi & io, hoc eft vo fi- 
mul fubtendit,ncmro mi * atq; indc ipfa mi dabitur 25 
Zg, hocprimum. Tumque vi 2,4 de <i/fubdu&a relinquet 
z,qujc pcr radium 13 multiplicata dabunt z6 pro quadrato 
infcript* io pcr propofit. primam,undc ipfa dabitur 
partium. Iam rurfum in hoc altcro diagrammatc aei efto 
re&angulum triangulum eadcm iatcrum quantitatc 5 & 
hifccetur peripheria */in u> tecontinuetur** diameterra- 
; r ' J N dip 
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dio xqualiter injr. 
cum igitur aj per- 
pcndicularis fit di- 
inidia infcripoe mu 

_____________ .JmL-*' ••• • ••••*• •! • •••••••••••••#it&« 

ca quoquc dabi- jp 91 Is ^ 2n 

tur carundcm par- 
tium i2 r &&.hinc 
itaquc fiat, ut pri- 
us, quemadmodu 
diametcr plus*/ ad l£Ul> ita ^0 3000000 in par- 
tibus radij ad 394788 pcripheriam quaefitam mpartibui 
fadij 1000000 , inde cx canonio antc citato peripheria 
cadcm dabitur 22 gr. 37. fcr. 5. fec. 

Atfihanc bifeftionemadhucfemclcontinucs invcni- 
cs pro infcripta majore 25 riUU & pto minorc 2 at- 
quehincproportio,ut diameterplus iemifle majoris in- 
fcriptae ^iiili adminorcm ita radij f triplum 3000- 
oooadperipheriam congruam 1 97397, quxfubtenditdi- 
midium angulum datum inpartibus radij 1000000; cujus 
duplum 394794, undc per canonion «wefc^P a g? n2C 70 
dabuntur 22gr. 37fcr«i2fec.ta£tillo hicmodusaccurati- 
or eft antecedente. 

Sed huius veritatem etiam altcrius angtrfi quantitate 
inveftigatalibet explorarc.fit igitur etiam iniftadiagram-' 
matc perpcndicularis/f* 12, alterumre&i crus fe^af\\fiL\ 
quxrendafitampjitudoanguli acuti^*.inveniatur igitur 
antc te&asa 21^111, & bifetur pheripheria ar in/, &C 
inveniaturinfcripta//24 ? i?Ji; , &; codcm modo re&a sm 
25 T U|?l>bifccans periphcriam/rin/w. cx//autemper pri- 
mam cyclomctr. propofitioncm dabitur infcripta tnr 
3rlw- Atque hinc tandem proportio qucmadmodom; 
diametcr 16 plus dimidia infcripta srn it^YAH hoc eftr 

tf »7* 
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38 mr^HWU ita 

trcs radij 30000000 ad pe- 
ripheriam rnr 2940007 in 
iildcm iftis radii partibus, 
cuj us quadruplum pro tota 
peripheria*r 11760018, cui 
ex di&o canonio rejpon- 
dent 67 gr. zz fcr. 48 fec. 

J>ro angulo atquiangu- 
us alter iae ante inventus 
foerat zz gr. 37 fcr. iz fcc. 
yides itaque accuratum utriufque partis confenfum ne k 
quidcm inipfis (ecundis defiderari.certe fi unicam dunta- 
xat bifeftioneutrobiqj&hic&illicultracontinuarecol- 
JUbittunfuifTet, omnium canonum quantumvis accura- 
pflirnam dihgentiam nos nontantum in ipfis tertiis se- 
quare verum etiam fuperare potuiflfe maniteftum eft. Vt 
iftam laudcmjuremcritiflimo noftercyclometricustan* 
quam propriam fibi vendicet. 




VI, Problema, 

Dat&trUngulireffangultangulxoppoJttorum Uterum 
rationern mvenire. 

ID fatis clarcpropofitione 38, Sc accuratius adhucpro- 
pofitione 39 a nobis fuit propofitum. itaque eo nobis ab- 
lcganduses, utnihil videaturhocquidcmin gcncre ex- 
cogitari potuiflfe planius, atque adeo facilius. tuum igitur 
crit (lcftorbenevoIc ) iftalegendo fcmeditando tibief- 
ficere utilia. 6c quemadmodujn in his non ignobilcm 

N z noftri 
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noftri cyclomctrici ufum commonftravi,ita cundcm ver- 
fando, & in aliis ad hoc exemplar exerccndo ittuftriorem 
cfficere. liis igitur quod in commodum tuum vertat firiu 
cre,&benevale. 



ET litcris do&orum, 5f Iibris jam publicatisad itoe rela* 
tum cft Archimedis demonftrationem, qua circulipe- 
ripheriam intra infcripti Zc citcumfcripti polygoni peru 
itietrum concludit, tanquam bcne geometricam, viris 
in hoc do£to erudito pulvcre accuiratc vcrfatis probarl 
quidem; fedeofdcm tamen moveri , minus folidisargu- 
mentis , ut in ciufdcm numcrorum ratiocinio nefcio quid 
defiderent, quod latcris quadrati inveftigatio innume- 
risiion quadratisfcmpcr fit iiriperife&a: atqueideoexiftii 
crroribus, qui in fingulis quidcm ncgligcndi & parvi vi* 
deanturmomenti, ad extremumtamen mukiplici extra* 
&ionu labyrintho fummulam conflari haud afpcrnandanu 
Hanc nempe igitur unam ob caufam iftos limites ab ipfo 
pneftitutos tanquam minus certos in dubium vocant » 
quod ipfum quoquc haud dubio longcinaximum momen- 
tum haberc exiftimant, cum numeri irrationales & *ffnm, 
quibus polygonorum adfcriptorum la teraexplicantur , ad 
explicabiles perfiias decimas centefimas aut millefimas 
revocantur. Scd iftam follicitudincm ipforum animisex- 
•imere debuit Triangularis canonis conftudio, quo iidem, 
^dco fccur£ utuntur. Nam cum non fint nefcii Rcgio* 
montanum primum eam per totnumerorum ambagcs cir- 
cumdudam ad novcm notas initio conftruxifTe , & no- 
viffinfos duos chara&ercs oblubricitatem &: incertitudi- 
nem duntaxat dctriviflc; hunc tamen canonem tanquam 

lydiuxn 
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lydium lapidem, tc arbitrum ntraquam fallacem ad quse- 
fiti ignorari folutionem adhibcnt. Quamobreim vel iftinc 
ipfis polygdiiuhl quodvi^ licuit excerpere, & cum iftat 
furdorum numerorum analyfi compararej &, finumeri u- 
triquc femper interfe congruant, profe&ojamdeana- 
lyfeos veritate dmplius dibitare fas non erat. 

Sedlibethanc rem paulo altius arceffere, & caufam 
ij5famplarte ac perfpicuc antc oculos ponere. Sit itaque 
latus fedccanguli propofitum /. 2 /. 2 -f* / 2, qui 
numcri ad abf olutos & explicabiles fint revocandi. La- 
tus ultimi numer*2 fiad 100000000 rcducatur criti^- 
1421356 ycl ut proximc > minus vero^ de ifto 

enim apud peritos & hujus modi gnaros nulla poteft efle 
dubitatio. In fucccdente autem , quia hic inventus nu- 
tncrus fecuhdum vinculorum leges ad 2 iterum addendus, 
&rutfumlatushtnc eftinveftigandum,bccafio dubkatio- 
his aliquafuboriri videatiiirjfumiBaigitur ex utroquc eon- 
fiata^^JJiHI adioooooeoo miHefimas quadratas*edu- 
&a erit 341421 3 560000000, cujuslatus 184775906, vel 
i T *jl|4lfj idem omnino erit, cumeo numero , qui exifte- 
retfi priorcm extra&ionfcm ad duplb plures decumas pfb- 
iduxiffes, utputa i^^^^tih atquehinc tum^i^. 
2135623730950 latus eruifTes. Gaufa ea eft quod :his nu* 
mcris perfua columbaria diipunftis 1 3 * tf * 3 - ?u i ^fi-. 

V 5 s y cum utrobique ufquead quintam fedem nu- 

meriiidemfint, eofdcm quoque numeros efTe reliquos fit 
necefTumratque idco,cum per fijagulas notas divifor pro- 
ducatur nullani pofTe difcrepantiam fiboriri ffi forte ali. 
qua exiftat ) ante quam divifor ad illam ipfam fedem de- 
venerit, veldemumpofteam, Adeo ut continuatis ex- 
tradtionibusea lubricitas&inccrtitudo poft quinquage- 
fimam aut fexagefimam demum extradionemin ultimam 

N 3 aut 
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auc penultimam nQtam-, ut fummiim, proferperfc' qtteatf 
Vtomnino nihil caufe fubfit, curextra£Ubnesiftasfagil~ 
kntautin dubiumvocent. Inpofitocnim exemplo /♦ 
x - /.z -f- / z finguli numeri ad aeftimacionem radij 10- 
ooooooo redu&i valebunt. 

/ z. 1414Z135& fubtcnfa 45 gr. 
/ . x 4- / z. 184775906 fubtenfa 135 gr. 
z — /v^^r /z. 39018065. fubtenfa zzgr.jofcr. 
Id quam/ar&e <piim canonibus Rhctici dccem notarunj 
^confentiat, fi cxpcriri libeat. deprehendeseofdempla* 
ne ex duplicatis dimidiarum peripheriarumfinibus 
1414Z1356 Z4 

184775906 50 1 
390 j 8064140 

vidcs itaque reliqups quidcm eongruere, hoviffimum 
autcm ^ij unius unitatis tantum abeiTe. cujuscaufa ex 
ipfa operis cxegcfifacilcrcp(?ti potcft.namlubricitasifta 
illinc facile liquebit. Quare certum eft & hic quoquc 
; Archimedeos abacos fruftra in dubiupi vocari ; cum illp 
ctiamminimas particulasfitconfe&atus, quasnos inhis 
majoribusmerito ncgligimus. multahicfuntquxoperis 
fa&io facilius monebit , quam longis verborum ambagi- 
bus cxplicari qupat. Et hxc quidcm ad fccuritatcm illo. 
rum, quiminushisnumeristra&andis afluevcrunt mo- 
nuifTefufficiat,utfimul & hunc illorum animisfcrupulum 
cximiam, &noftro ratiocinio quoquc fidcm adftruara. 

F I N I S. 
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